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Ba VU THI BINH Uy vién
Ong TA MINH HIEU Uy vién
Ba NGUYEN THI HOP Uy vién
Ba BUITHIHANH LAM Uy vién
Ba LE THI MINH NGOC Uy vién
Ba CHU THI LAN PHUONG Uy vién
Ong VU PINH PHUQNG Uy vién
Ong TA CONG SON Uy vién




NHA XUAT BAN GIAO DUC VIET NAM




HUGNG nﬁm DUNG SACH

1. MGi bai hoc dugc thiét ké gém:

Phan Dinh hudng: Chi rd cac thuat ngt, khai niém va cac kién thic, ki nang ma
cac em can chu y trong bai hoc.

Phan Mé dau: Thudng la moét bai toan hay moét tinh huéng c6 lién quan dén néi dung
mai cla bai hoc.

Phan Hinh thanh kién thu‘c mdi: GOm céac hoat déng Tim toi — Kham pha (ﬁ
Poc hiéu - Nghe hiéu (£.0) cung véi Chd y hay Nhan xét.

Kién thuc trong tam dugc dat trong khung mau vang.

Cau hai (ﬁ) gitip danh gia két qua sau hoat dong Poc hiéu — Nghe hiéu.

Phan Luyén tap va cing ¢8: Gém Vi dy, Luyén tap, Thuc hanh dé hinh thanh va
phat trién cac ki nang gén véi ki€n thiic méi viia hoc.

Phél;l Van dung: Gém céc hoat déng Vén dung, Tranh luan (ﬁ) va Thi thach nhé
(ﬁ ) d8 giai quyét cac tinh huéng, van dé trong thuc tién va mé rong kién thic.

2. C4c em sé dudc déng hanh véi anh Pi, cAc ban Tron, Vuéng trong cac bai hoc dé viéc
hoc hé&p dé&n hon nhé.

Chao ban, hi vong Chao ban, ching minh
Chao cac ban, minh nhiing goi y cla té sé cung trao déi kinh

la Pi "théng thai". sé giup ich cho ban. nghiém hoc tap nhé.

3. Céc em c6 thé tham khao thém muc Em c6 biét? dé mé rong hiéu biét clia minh. Cudi
séch 1a Bang tra cdu thuét ngd va Bang giai thich thudt ngd.

Hay bdo qudn, gitk gin sdch gido khoa d¢ danh ting
cdc em hoc sinh lop sau!
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Chiong V1. PHANTHUCDAI SO Chuong IX. TAM GIACDGNG DANG
Bai 21. Phén thiic dai s6 Bai 33. Hai tam gidc dong dang
Bi 22. Tinh chét co'bin cia phan thiic dai s§ Bai34. Ba tniting hgp déng dang ctia hai tam gidc
Luyén tap chung
Bai 35. Dinh li Pythagore va (ing dung
Bai 36. Cactrung hgp dong dang

Luyén tap chung
Bai 23. Phép cong va phép trirphan thic dai s6

Bai 24. Phép nhan va phép chia phan thiic dai so clia hai tam gidcvudng
Luyén tap chung Bai 37. Hinh ddng dang

Luyén tap ch
Bai tap cusi chutong VI il il

Bai tap cudi chuong IX

ING TRINH BAC NHAT

C NHAT Chuong X. MOT SO HINH KHOI TRONG THUCTIEN

b 8225, Phuong trinh bac nhit mot on o m
* Bai26. Gidi baitodn bang céch 3p phung trinh - Bai 39. Hinh chop tiigidc déu. | 17
[ yinticiun gk il

y Hadﬁ th,lg':'ﬂ ham so = BAI tépcuﬁi ChLI'UI'Ig X : lLlJ

Bai 28. Ham s6 bic nhatva 6 thi
clia ham s6 bacnhdt

| Motvai ingd

. Luyén tép chung i ham s6 bac nhit trong tai chinh

0

ung

Thyc hanh tinh todn trén phan thic dai s6 va vé d6 thi
ham s6 v6i phan mém GeoGebra

Chuong VII1. MG DAU VE TINH XAC SUAT
CUABIEN ¢O

- Bai 30. Két qué < thé va két qud thudn lgi

Bai 31. Cach tinh xéc sudt ctia bién cd bing i s6

Bai 32. Mai lién hé giiia xac sudt thuc nghiém
véixdcsuat va ting dung

Luyén tap chung
* Bai tép cudi chuong VIl




16p 7, tirtdp hop Z cacsé nguyén
ta da xdy dung tap hop Q@ cdc so
hitu ti ma moi sé nguyén ciing déu
la 56 hitu ti. Tuong tu, tif tap hop cic

_da thifcta cing 6 thé xdy dung mot
tdp hop méi gom cac phan thitc dai
56 ma moi da thic ciing déu la phén

“thiic dai s6. Trong chuong nay céc
em sé biét thé nao a phan thiic dai
50, biét cach cong, trii, nhan, chia

ac phan thic dai s6 tuong tu nhu
g, trir, nhan, chia cac phan sé.

PHAN THUC DRI SO

Khai niém, thuét ngir Kién thdc, ki néng

« Phén thiic dai so - Nhan biét phan thirc dai s6, ti thac va mau thirc cia mot
« Tit thitc, mau thiic phan thc.

+ Hai phan thic bing nhau - Viét diéu kién xdc dinh cta phdn thic va tinh gid tri cGa phan

thic tai gia tri cta bién thod man diéu kién xac dinh.
» Nhan biét hai phan thic bang nhau.

- Diéu kién xdc dinh clia phan thic
- Gid trj cha phan thic

Trong mét cudc dua xe dap, cac van dong
vién phai hoan thanh ba chang dua bao
gébm 9 km leo doc; 5 km xuéng doc va
36 km dudng bang phang. Van téc cla
mot van dong vién trén chang dudng
bing phang hon van téc leo déc 5 km/h
va kém van téc xuéng déc 10 km/h. Néu
biét van téc cla van dong vién trén
ching dudng bidng phang thi cé tinh
dugc thai gian hoan thanh cudc dua cla
van dong vién do khong?




n PHANTHUC PAI SO

©  Phan thiic dai s6 1a gi?

(T

:13k8 Trong tinh huéng md dau, gia s van téc trung binh clia mét van déng vién di
xe dap trén 36 km dudng bang phang la x (km/h). Hay viét bidu thiic bidu thi
thoi gian van dong vién dé hoan thanh chang leo déc, chang xuéng déc, chang
dudng bang phang.

21373 Viét biéu thic biéu thj ti s6 gitita chidu rong va chiéu dai cia mét hinh chii nhat cé
chiéu réng la x (cm) va chiéu dai la y (cm).

_ 2
Céc bidu thic nhan duge & HB1, HD2 va cac bidu thire nhy 2X—1. X =X+, qusc goi

: g o s (o ; s _ Ix+1 2%+
la nhiing phén thuc dai sé. Téng quat, ta c6 dinh nghia:

M6t phan thiic dai s6 (hay néi gon la phédn thic) 1a mét biéu thic cé dang A , trong
do A, B la hai da thuic va B khac da thtc 0.

A dugc goi la ti thiic (ho&c t7) va B dugdc goi la mau thic (hodc mau).

Nhan xét. Mbi da thic cling dudc coi la mét phan thic véi mau thic bing 1. D&c biét,
s6 0 va s6 1 cling la nhiing phan thiic dai s6.

a) Cach viét nao sau day khéong cho mét phan thic?

Byiz | xpiizlyrz | O
e ; ) XX,
X 3 0

X +1
b) Viét mau thiic clia méi phéan thiic trong cac cach viét trén.

Giai

y+2z

a) Trong cac cach viét trén, khoéng phai la mot phan thic.

3
Z = - F =
b) Cac phan thic 6y2 ; xy;z; 01;x3—xycé méu thic 1an lugt 1a: x2; -3; x + 1; 1.
X -3 " x+

Luyéntap 1

Trong céac cap phan thiic sau, cdp phan thlic nao cé cing mau thiic?

—20x . 4x* 5x-10 . 5x-10 5x+10 , 4-2x
a8} —— va'—=; b) — va ——; c) va )
3y 5y X< +1 X -1 4x -8 4(x—2)




14 Tranh luan

3-2x T . 3-2x

> khéng phai la phan thuc. ]

3+ — 3+—
X X

la phan thuc chu!

Theo em, ban nao ding?

a HAI PHAN THUC BANG NHAU

J

O I6p 6 cac em da hoc quy tic bang nhau clGa hai phan s6. Tuong tuy ta co:

Hai phéan thuc g va % goi la bdng nhau néu AD = BC. Ta viét:

—:2 néu AD = BC.
i B D
Giai thich vi sao L :L.
1- XX
Gidi
VIiA+x)(1-x=(-x:1nén X __ 14
1—x2 1-x
TR Khing dinh sau dung hay sai? Vi sao?
1 1-x

%5 Ax i1l h-ad

B PIEU KIEN XAC DINH VA GIA TRI CUA PHAN THU'C

é:;,% Gia tri cia phan thic tai gia tri da cho clia bién
Khi thay cac bién trong mot phan thiic dai s6 bang cac s6, ta duge mot biéu thiic s6
(néu mau s6 nhan dugc 1a s khac 0). Gia tri clia biéu thiuic s6 d6 goi la gia tri cla
phén thic tai céc gia tri da cho cla bién.
Nhu vay, dé tinh gia tri cla phan thiic tai nhiing gia tri cho trudc cla bién ta thay cac
gia tri cho trudc clia bién vao phan thic dé rdi tinh gia tri cla biéu thiic s& nhan dugc.

- . r . 7 - XZ—X—" &
m Tinh gia tri cua phan thlic ——— tai x=2; x=1.

X +3x
Giai
Tai x = 2, phan thtic ¢6 gia tri 1a Z-2-1_1
i X =2, p giatrila 5 ——=1o"

Tai x = 1, phan thic ¢ iétriléu—i
Ar=np TP



Lo SO ¢ gz
s Diéu kién xac dinh ctia phan thic

Vi phép chia chi thuc hién dudc khi s6 chia khac 0 nén chi c6 thé tinh dugc gia tri cla

=¥

phan thic ’f;—_1 khi x thoa man diéu kién x2 + 3x= 0.

X° +3x B m
Ta néi rang x* + 3x = 0 la diéu kién xédc dinh cla phéan thic ———.
X° +3x
Diéu kién xac dinh clia phan thic g la diéu kién clia bién dé gia tri cla mau thic
B khac 0.

Chu y. Ta chi can quan tam dén diéu kién xac dinh khi tinh gia tri clia phan thic.
Viét dieu kién xac dinh clia phan thic
Giai
Piéu kién xac dinh clia phan thiic Ia x + 2 = 0 hay x = -2.

Luyéntap 3
X -1

Viét dieu kién xac dinh clia phan thic 2 va tinh gia tri clia phan thuic tai x = 2.
X1

p. L
X+2

Tré lai tinh huéng mé dau. Néu biét van téc clia van dong vién trén chang dudng bang
phang 1a 30 km/h, hay tinh thdi gian van dong vién do hoan thanh méi chéng dua va
tinh téng thai gian dé hoan thanh cuéc dua.

BAITAP

4 2 - x = - ) ~ - X_2
6.1. Viét tu thdc va mau thudc cua phan thuc P

6.2. Trong cac cap phan thic sau, cap phan thic nao ¢é mau giéng nhau?
-20x . 4x 3x-1 ., 3x-1 x-1 . X+1
a) 5 va—; b) — va : c) va .
3y S5y X< +1 X +1 3x+6 3(x +2)

6.3. Cac két luan sau day dung hay sai? Vi sao?

" 6 _3y . b) x+8 x%48x, o) 3X(4X+1): —3x
~4y 22’ 5  5x 16x2-1 1-4x’
x2+x-2

X+2

6.4. Viét diéu kién xac dinh clia phéan thtic . Tinh gia tri cla phan thic trén

lan lugttai x=0; x=1; x= 2.
6.5. Cho A 13 mdt da thic khéc 0 tuy y. Hay giai thich vi sao %: 0 vk %: 1
6.6. M6t 6 td6 chay véi van téc la x (km/h).

a) Viét biéu thic biéu thi thdi gian 6 t6 (tinh bang gid) chay hét quang dudng 120 km.

b) Tinh thai gian 6 t6 di dugc 120 km trong trudng hgp van téc cta 6 t6 1a 60 km/h.

2

g



=144 TiNH cHAT co BAN CUA PHAN THUC BAI S0

Khai niém, thuat ngir Kién thire, ki ndng

« Tinh chdt co ban cta phén thiic « Mo ta tinh chdt co ban ctia phan thiic dai so.

dai s0 - Rit gon phén thic dai s6.
- Mau thiic chung - Biét quy dong mau thic nhiéu phén thic trong truong hap
« Nhan ta phu thuan lgi.
« Quy dong mau thic

Liéu co phan thiic nao don gidn hon nhung

bang phan thtc By khéng nhi?
X _y°

n TiNH CHAT COBAN CUA PHAN THUC

B

Nhan biét tinh chat co ban cta phan thic dai s6
X+y
X—Yy
Giai thich vi sao phan thiic méi nhan dudc bang phéan thiic da cho.

121950 Néu nhan cd tl va mau cla phan thtc

voi 2x ta duge phan thic mdéi nao?

=15F) T vamau cla phan thiic (x _ 1)()( 4 1) cO nhan tl chung la x - 1. Viét phan thiic
(x—1)(x2+x+1)

nhan dugc sau khi chia ca ti va mau cha phan thiic nay cho nhan tif chung do.

So sanh phan thiic méi nhan dugc vdi phan thiic da cho.

Tu HD1 va HDP2, ta thay phan thiic dai s6 c6 tinh chéat co ban sau:

¢ Néu nhan ca tii va mau clia mét phan thiic véi cung mot da thiic khac da thiic 0 thi
duge mét phan thic bang phan thiic da cho:
A_AM 113 mét da thic khac da thic 0).
B B-M
e Néu tlf va mau clia mét phan thiic cé nhén ti chung thi khi chia ca tl va méau cho
nhan tl chung d6 ta dugc mot phan thiic bang phan thic da cho:

AN _ ﬁ(N la mot nhan ti chung).
B:N B



Dung tinh chét cd ban clia phan thic, gidi thich vi sao XA %

21 %=1

Giai

Ap dung tinh chéat co ban clia phan thic, ta c6: Gl L Ll

21 (x=Dx+1) x-1

Khéng dinh sau dung hay sai? Vi sao?
30xy?(x-y) 2y

45xy(x-y) 3(x-y)

béi ddu mot da thuc la
(VL RET P Gidi thich vi sao = L. déi ddu tat ca cac hang
T-x x-1 ti cta da thic do.
Chu y. Téng quat, ta c6 quy tac déi dau: Néu déi dau ca
t0 va mau cla mot phan thic thi duge mot phan thiic
bang phan thiic da cho.
A -A

B -B'

a VAN DUNG

a) Rut gon phan thic

j@ Cach rit gon mét phan thiic
Rut gon mot phan thiuc 1a bién déi phan thiic d6 thanh m6t phan thiic méi bing né
nhung don gian hon.

2
Hay thyc hién cac yéu cau sau day dé rat gon phan thuc 2% 8K

(TRTTT AT AR L E R 2

=

~ - 7 \ 4 7 n , 2x2 +2x b ~ 2 \ n r n 72
Phéan tich ti va mau cua phan thic =————= thanh nhéan tu va tim cac nhan tu
chung cla ching. X< -1

T s o o X
[EGIJ Chia ca tif va mau clia phan thic =——— cho c&c nhan tii chung, ta nhan ducc
x° -1

mot phan thiic méi bang phan thic da cho nhung don gian hon.

Muén rat gon mot phéan thiic dai s6 ta lam nhu sau:
— Phan tich t{f va mau thanh nhan t{ (néu can) dé tim nhan t chung;
— Chia ca tlf va mau cho nhan ti chung dé.

==

2_
Rut gon phan thic P = X = xy3 .
o o7
X2y  XE=y) x

Taco: P=

3(xy*-y®) 3y*(x-y) 3y*



POLLRERER Em hay trd 16i cau hdi trong tinh hudng mé dau.

% Tranh luan ®z +2n  z'+

Tron thyc hién rdt gon mot phan thic nhu hinh bén.

Hoi ban Tron lam ding hay sai? Vi sao?

r
2 Thii thach nhd

Tim a sao cho hai phan thiic sau bang nhau:

il 2_ 2
ax’-ax 3x

x2 -1 x—1

b) Quy déng mau thiic nhiéu phan thic
:@ Cach quy déng mau thiic nhiéu phan thic
Quy déng mau thiic nhiéu phén thic 1a bién déi cac phan thiic d& cho thanh nhiing
phan thiic mdi cé cung mau thic va lan lugt bang cac phan thiic da cho.
Hay thyc hién cac yéu céau sau dé quy déng mau thic hai phan thic:
1 : 1
2x2+2x) £33k 64

Phan tich cac méu thiic clia hai phan thiic da cho thanh nhan tir.

SRS EBON OO DO OOBORRBREN

IEEI Chon mau thic chung (MTC) clia hai mau thiic trén bang cach Iy tich clia cac
nhén ti dugc chon nhu sau:

— Nhan tlf bang s6 clia MTC la tich cac nhan t bang s6 6 cac mau thuic cla cac
phan thiic da cho (néu cac nhan tlf bang s6 & cac mau thic 1a nhiing s6 nguyén
duong thi nhan tl bdng s6 & MTC 1a BCNN cla ching);

— V&i méi lu§ thiia clia cing mot biéu thiic c6 mét trong cac mAu thic, ta chon luy
thiia vGi s6 mii cao nhat.

m Tim nhéan t7 phu cia mdi mau thic béng cach Idy MTC chia cho mau thiic dé.

Nhan ca t{i va mau clla mbi phan thiic da cho véi nhan tif phy tuong ting, ta dugc
céac phan thiic ¢6 mau thic la MTC da chon.

Muén quy dong mau thiic nhiéu phan thic ta lam nhu sau:

— Phan tich cac mau thiic thanh nhéan ti réi tim mé&u thic chung;

— Tim nhén ti phu cia méi mAu thic bang cach chia MTC cho mau thic do;
— Nhéan ca tli va mau ca mbi phan thic véi nhan tl phy tuong Ung.




Quy déng mau thiic hai phan thic
Giai
Ta co: 5x° + 5x% = 5x3(x +1);

3 vl -7
5x3 +5x2 2x% +4x% +2x

2x% + 4x2 + 2x = 2x(x% + 2x + 1) = 2x(x + 1)2.
MTC = 10x% (x + 1)
Nhan tl phu clia 5x° + 5x%1a
MTC : (5x%+ 5x%) = 10x? (x + 1) [5x2 (x+ 1) | = 2(x +1).
Nhan ti phu cla 2x° + 4x% + 2x la
MTC : (2){3 + 4x% + 2x): 10x? (x+1)2 : [2x(x+1)2]:5x.
Nhan cé tlf va mau cia méi phan thiic véi nhan tl phuy tuong Ung, ta co:
3 _ 3-2(x+1) - 6(x+1) - dy’ __ 7-5x __ -¥bx
5x° +5x? 10x2(x+1)2 'IOxz(xH)2 2x% +4x? +2x 10)(2(x+1)2 10;(2()(+1)2
1 - 1

Quy dong mau thuic hai phan thtic va |
k2L 3 Th 314

12 Tranh luan

X Khéng dung, MTC la

Hai phan thic e va —
x-1 1-x (x-1)(1 - x) chu!

co MTC la x-1.

Theo em, ban nao chon MTC hgp li hon? Vi sao?

BAITAP

6.7. DUng tinh chat cd ban cla phan thic, giai thich vi sao cac két luan sau duing.

(x-2) (x-2) ; b) 1-x  x-1

x>-2x X 5x+1 5x-1

a)

HU



6.8. Tim da thuc thich hgp thay cho dau “?”.

y-x ?
4-x x-4°
6.9. Rut gon cac phéan thuc sau:
2
a) Sx+10 . oy A5X(3-x) , (x*-1)
25x°+50° 15x(x -3)" (x+1)(x*+1)
&10.Chophénthﬁci3:‘2+u.
X i

a) Rut gon phan thiic da cho, ki hiéu Q la phan thiic nhan dugc.
b) Tinh gia tri cla Pva Q tai x = 11. So sanh hai két qua do.
6.11. Tim a sao cho hai phan thiic sau bang nhau:

5x . ax (x-1)
X +1 ve (1=x)(x+1)

6.12. Quy déng mau thiic cac phéan thic sau:

1 3 g X g 1
va

; b va i
x3_8 4-2x ) 21 X2+ 2x+1

a)

6.13. Quy dong mau thiic cac phan thic sau:

2 2
1 . X +1 ok 5 b 1 2x va X —Xy+y

X+2' x>—4x+4  2-x AXLTY APy xP Dyyay®

a)

Ox2+3x+1 - x2—4x
2TxT i1 161X
a) Rut gon hai phan thiic da cho.

6.14. Cho hai phan thic

b) Quy déng méu thiic hai phan thic nhan dugc G cau a.

| 12




" LUYEN TAP CHUNG
| Vidu1

2 _
Cho phan thiic P = =g

a) Viét diéu kién xac dinh cla P.
b) Rut gon P va ki hiéu Q la phan thic nhan dugc.

c) Kiém tra x = 13 cé thod méan diéu kién xac dinh cla P hay khéng. Tinh gia tri cia P
va Qtai x = 13 rdi so sanh hai két qua.

Giai
a) Diéu kién xac dinh clla Pla x- 2= 0 hay x = 2.
CX?—4 (x-2)(x+2)

by P= =x+2. Vay Q= x + 2.
X—2 X -52
c) Vi x=13 =2 nén x = 13 thoa méan diéu kién xac dinh cta P.
5§ '
Khi do, ta c6 P = 11?; 24:%:15 va Q=13 +2 = 15. Hai két qua biing nhau.

Chu y. Khi tinh gia tri cila mét phan thuc tai gia tri da cho clia bién thod man diéu kién
xac dinh, ta nén rut gon phan thic réi thay gia tri da cho cla bién vao phan thiic da
rut gon.

Ban Nam vé la cd TS qudc la mét hinh chii nhat cé chiéu rong 12 cm va chiéu dai 19 cm.
a) Viét phan thuc biéu thi tf s6 gidia chiéu rong va chiéu dai cia hinh chii nhat nhan
dudc khi tang moi canh cla hinh chii nhat da vé thém x (cm).

b) Tinh gia trj cha phan thic trong cau a tai x = 2 va cho biét hinh chii nhat dé cé dam
béo ti 1& tiéu chudn 2 : 3 clia qudc ki Viét Nam khéng.

Giai

a) Khi tang mbi canh x (cm) thi hinh chii nhat méi ¢6 chiéu rong va chiéu dai lan luot

la (12 + x) (cm) va (19 + x) (cm).

Ti 6 gitia chidu rong va chidu dai cda hinh chi nhat méi 1a 1;” .
+ X

b) Gi4 trf clia phan thic ~2X tai x=2 1a 12¥2_14 _2 i vay hinh chir nhat d6
9+x 19+2 21 3

dam bao ti 1é tiéu chuén 2 : 3 cda qudc ki Viét Nam.




BAITAP

6.15. Quy déng mau thiic cac phan thic sau:

1 . B 9 , 1
a) 5 YA —=—; b) — va — .
4xy 6x°y 4x“—-36 X“+6x+9
3_
6.16. Cho phan thic P:X—‘“;.
(x+2)

a) Viét diéu kién xac dinh cla phan thuec.
b) Rat gon phén thic P.
¢) Tinh gia tri clia phan thiic da cho tai x = 98.
X% +5x . x?+410x

6.17. Cho hai phan thtc 5 3 S
(x-10)(x?+10x +25)  x*-100x

a) Rut gon hai phan thiic da cho. Ki hiéu P va Q la hai phan thic nhan dugc.
b) Quy déng mau thic hai phan thic P va Q.

6.18. Luc 6 gid sang, bac Vinh lai 6 t6 xuat phat ti Ha Noi di huyén Tinh Gia (Thanh Hoa).
Khi dén Phi Ly (Ha Nam), cach Ha Noi khodng 60 km, bac Vinh diing lai an sang
trong 20 phuat. Sau do, bac Vinh tiép tuc di vé Tinh Gia va phai tang van téc thém
10 km/h dé dén noi dang gio dy dinh.

a) Goi x (km/h) la van téc 6 16 di trén quang dudng Ha No6i - Phi Ly. Hay viét cac
phan thic biéu thi thdi gian bac Vinh chay xe trén céac quang dudng Ha Noi - Phi Ly
va Phll Ly - Tinh Gia, biét rang quang duong Ha NO6i - Tinh Gia ¢é chiéu dai
khoang 200 km.
b) Néu van téc 6 t6 ditrén quang duong Ha Noi - Phi Ly 1a 60 km/h thi bac Vinh dén
Tinh Gia luc may gis?
6.19. D& loai bd x% chét gay & nhiém khong khi tir khi thai cla mot nha may, udc tinh
12X

can chi phila —
P 100 - x

(tf déng).

a) Néu muodn loai bd 90% chéat gay 6 nhiém ti khi thai nha may thi can chi phi la
bao nhiéu?

b) Viét diéu kién xac dinh clia phan thuc % Hbi c6 thé loai bd dugc 100% chat

~ X
gay 6 nhiém tu khi thai nha may hay khong?

L4



PHEP CONG VA PHEP TRU PHAN THUC DAI SO

Khainiém, thudt ngii  Kién thdic, ki ndng
Phép cong va phép trir cdc  « Thuc hién phép cong va phép trir phan thic dai so.

phan thic dai s » Van dung cdctinh chat giao hodn, két hop cla phép cong phan thiic
va quy tac ddu ngodc vdi phan thic trong tinh todn.

Hay rat gon biéu thic: Khéng can tinh toan, Lam thé nao ma Vuong
_ox (1 x ) 1 em thdy ngay két qua thdy ngay dugc két qud
X417 =1 x+1) x-1] laP=0. thé nhi?

n CONG HAI PHAN THU'C CUNG MAU

-

ﬁ Quy tac cong hai phan thiic cing mau

3 16p 6, cac em da biét dé cong cac phan s6 cung mau ta chi cn cong cac tir s6
va gili nguyén mau s6. Phép cdng cac phan thlic cung mau cling tuong tu nhu vay.
2x+y LoX +3y

Xty x-y

Hay thuc hién cac yéu cdu sau dé lam phép cong
IR Cong céc tir thiic cla hai phan thic da cho.

II58) Viét phan thiic 6 ti 1a t8ng céc tii thiic va méu la mAu thiic chung ta dugc két qua
cla phép cdng da cho.

Téng quat, ta ¢6 quy tic sau:

| Mubn cong hai phan thiic cé cung mau thuc, ta cong cac tl thiic véi nhau va git
A, B_A+B

M M M

nguyén mau thuc:

Chu y. K&t qua cla phép cong hai phan thic dudc goi la téng cla hai phan thic do.
Ta thudng viét tdng dudi dang rat gon.

Céng hai phan thuc

Giai " 5
_ 5x2 5-10x 5x2+5-10x B(x*-2x+1) 5(x~1)
Ta co: + = = = =5(x~1):
x—1 X -1 Xx—1 x—-1 Xx-1

2
5x G4 5—10x_
X—1 X -1

o




L RET. RS Tinh cac téng sau:

) 3x+1+2x—1_ b) % +—3x+1
Xy xy Pl B2

B CONG HAI PHAN THU'C KHAC MAU

‘@ Quy tac céng hai phan thiic khac mau

(FTTRYNR YR

Hay thuc hién cac yéu cdu sau dé lam phép cong l+71
m Quy dbéng mau thiic hai phan thiic da cho.
7} Cong hai phan thiic c6 cing méu thiic nhan dugc trong HD3 ta dudc két qua cla

phép cong — + —1
¥

Téng quat, ta ¢ quy tic sau:

Muén cong hai phan thiic cé mau thic khac nhau, ta quy déng mau thtic réi cong
cac phan thiic cé cung méu thiic via tim dugc.

| Vidu2
Tinh téng §+i
x 1-x
Giai
5 3 5(1-x)  ax 5(1-x)+3x  5_2x

R ;+1—x_x(1—x)+x(1—x) i x(1_,},() . _,){,,(1_)()-

(EVERCTEY Tinh tong - + 2

2x*(6x+y) 5xy(6x +y)

B TRU HAI PHAN THUC

'4@ Quy téc tri hai phan thic
O 16p 6, cac em da biét: D& trif hai phan s6 cling mau ta trl cac tif va gilt nguyén
mau; dé trir hai phan s khac méu ta quy déng mau hai phan s8 réi trli hai phan
s6 cung mau nhan dugc. Dé trir hai phan thic, ta cling lam tuong tu nhu vay.

X-1 2x+3

X+1 x+1°

EIEB0BABOB BN RO

LEE Trir céac td thiic va gid nguyén mau thic dé tinh X—

& = " 7 - o - 1 x 1 ~ - 2 - [ - ~
m Quy dong mau thlc cua hai phan thuc FEw va —; tru cac tu thudc cua hai phan
X+ X
1

thlic nhan dugc va gili nguyén mau thic chung dé tinh %——.
X1 X

mlé



Téng quat, ta ¢6 quy téc sau:

e Mudn tr hai phan thiic c6 cung mau thic ta trif cac tl thiic va gilt nguyén
mau thuec.

e Mudn trif hai phan thiic c6 mau thiic khac nhau, ta quy dong mau thuc rdi trii céc
phan thiic c6 cung mau thiic vira tim dudc.

2x+1 y-1

Tinh ol ¢
X

Giai
2x+1_y-1_(2x+0y x(y-1) (2x+10)y-x(y-1) xy+x+y

Ta co: - -
X y Xy Xy Xy Xy

Luyén tap3 _

Thuc hién cac phép tinh sau: ~C goi la phan thiic
3-2x 2+5x, b = H : d6i cha phan thic €
x-1  x-1" 4x%y 6xy?

a)

va kihiéu 1a -%  téng
Chu y. Ciing nhu phép tri phan s6, ta ¢6 thé chuyén phép
tri phan thic thanh phép cdng phan thic nhu sau:

A C A -C
=—+

B DWRB |DR

cua mot phan thic va

phan thic déi ciia né
béng 0.

ﬂ CONG, TRU NHIEU PHAN THUC DAI SO

A8 n
¥, Cach cong, trii nhiéu phan thic

Vi trli mét phan thic cling 1a cong véi phan thic doéi cia phan thiic dé nén cac

biéu thiic gém cac phép tinh céng, trif phan thiic cling c6 thé xem Ia chi gém cac phép

25 +1 X 1
+

——— ¢0 thé viét thanh
X+1 X1 gy

cong phan thiic. Chdng han, biéu thic P =

2x +1 % -1
= + +

P ;
x+1 x-1 x2_-1

Ciing nhu phép cong phan s6, phép cong phan thic cling ¢ cac tinh chat giao hoan,
két hap. Vi vay, khi lam tinh v6i mét biéu thiic chi gém cac phép cong phan thic ta
c6 thé déi chd, nhom (két hop) cac hang ti mét cach tuy .



Rut gon biéu thic potpt b
X y X
Giai
; 1 1 1 1 1 -1 — T
Tacdh: P=—+—— —= — 4 — + — < Thay phép tru bang phép céng
X y X X y X vdi phan thdc doi
:l+_—1+1 « S dung tinh chét giao hoan, két hap
X X Yy
=0+l:l.
y ¥
Chu y. Ta cling c6 thé viét l+l—l:l—l+l = 0+l:l.
X y x x X Y y y

Téng quét, trong céc biéu thiic ta cé thé déi chd cac s§ hang kém theo ddu cla né.
(INTIRENE S Rt gon bidu thiic P = 1,111
X Yy 2z o
£
é:‘tf Rt gon biéu thiic c6 dau ngodc
Ciing nhu khi tinh toan v6i phan s6, khi rat gon mot biéu thic c6 ddu ngoic, ta c6 thé
b cac ddu ngoic bang cach sl dung quy tdc ddu ngoac sau:
e Néu trudc ddu ngoac co6 dau “+” thi b6 ddu ngodc va gili nguyén cac s6 hang.

e N&u trudc ddu ngoic ¢6 ddu “~” thi bd ddu ngodc va doi ddu cac s6 hang trong
dau ngoac.

; .2 ; 3 5 5 3
Rut gon biéu thuc P = + — + .
2 2x+1 {4){—1 [4){—1 2x+1ﬂ
Giai
P 3 N 5 (5 N 3
2x+1 | 4x—1 \4x—-1 2x+1
_ 3 J{ 0 _ 5 _ 3 ] < Truéc ddu ngodc cé dau “-, déi ddu
2x+1 [4x-1 4x-1 2x+1 cac s6 hang trong ngodc

_3+5_5_3
C2x+1 4x-1 4x-1 2x+1

« Trudc ddu ngodc cé dau “+”

:[ s 3 JJ{ ° . ® J « S dung tinh chét giao hoan, két hop
2x-41 2% 4x -1 4x-1

=0,

ATELRE TS Em hay gidi thich cach lam clia Vudng trong tinh huéng mé déu.

]IB



xe chay trong thanh phé véi van téc x (km/h) (x > 0). Trén 50 km dudng cao toc,
xe tdng van téc thém 55 km/h. Ra khéi cao téc, xe con phai chay thém 15 phut thi
vé dén qué.

a) Viét cac phan thic biéu thi thoi gian xe chay trong thanh phé va thdi gian xe chay
trén dudng cao toc.

b) Viét phan thiic biéu thi téng thdi gian chi Buc di tir Ha Néi vé qué.

BAITAP

Trong cac bai tap tur 6.20 dén 6.24 dudi ddy, hay thuc hién cac phép tinh da chi ra.

-3 N -
6.20. a) X 3§+1 DX 12x ; b) y . X : 9 X 9 .
2% 2X X—y X+Vy 2x-6 2x(3-x)
6.21. a) 5—3x_—2+5x; b) X Yy : . 3 _2:3)(.
X+1 X+1 X-¥ X+y X+1 x°+1

1,2 3 WA N
X X+1 x42 X ¥—1 x+i2°

6.22. a)

2x—1 J—x 2 =2y 3
+ + - + - .
X 2x+1 x%_9 X I2x+1 X5

b)

x2+4x+4 x  4-x .
- + + ]
X —4 2-x 5x-10

X 3 xX-2 3 1 X~ 2
b) - + B = 2 !
x2+1 (x+6 x+4 X+6 \(x241 x+ 4
6.24.2) 1V Y-z 2-X.
Xy yz zX
X Y
+ :
(x-yy y*-x°
6.25. MOt tau du lich chay xudi dong 15 km, sau dé quay ngudc lai dé tré vé diém xuat
phat va két thic chuyén du lich. Biét rang van téc cla tau khi nuéc yén lang la
10 km/h va van téc clia dong nudc la x (km/h).

6.23. a)

a) Hay viét cac phan thiic bidu thi theo x thdi gian xudi dong, thdi gian nguge dong va
tong thai gian tau chay.

b) Tinh t6ng thdi gian tau chay khi van t6c dong nudc 1a 2 km/h.



T8 pHEP NHAN VA PHEP CHIA PHAN THUC DAI SO

Khai niém, thuat ngit  Kién thic, ki nang
Phép nhan, phép chia cdc + Thuchién phép nhén va phép chia hai phan thic dai so.

phan thic dai s6 « Van dung tinh chdt cla phép nhan phan thiic trong tinh toan.

2% x=1 Nhan cac ti v6i nhau va Thé cach nhan hai phan thic ciing
- 7 . I3 ~ . ~ o 2
x+1 x ' nhan cac mau véi nhau nhé. gidéng nhu cach nhan hai phan sé nhi.

n NHAN HAIPHANTHUC

&
ﬁ Quy tdc nhan hai phéan thuc

Lam theo huéng dén cGia anh Pi trong tinh huéng m& ddu dé nhan hai

phan thie X va X1
x+1 X

Téng quat, ta cé quy tic sau:
Muén nhan hai phan thic, ta nhan cac tl thic véi nhau, cac mau thic véi nhau.
AU 49
BD B.D
Chuy. Két qua cla phép nhan hai phan thic dugc goi la tich. Ta thudng viét tich dudi
dang rut gon.

ETETED Nhan hai phan thic ;’H L

X +1 4x2 -1
Giai

Ta c6:

2x-1 5x+1 _ (2X-=-1)(5x+1) _ (2x - 1)(5x+1) 1
5x+1 4x®—1 (5x+1)(4x®—1) (5x+1)(2x-1)(2x+1) 2x+1

ENELRETRE L am tinh nhan:

X 2x+2y 3x =2X+1

a .
)x+y 3xy 4x% -1 2x?

20



Chu y. Cling nhu phép nhan phan s6, phép nhan phan thtic ¢c6 cac tinh chat sau:

a) Giao hoan: il 9:9 ﬁ
B D B’

v (£S5
#) E]

Phan phdi déi véi phép cong: —| —+—
c) p phép cong: [o =

Ap dung céc tinh chat clia phép nhan phan thiic

Chéng han; iX_—']l: il ;1:)(__1
y x) x+1 x+1

4
B

LA E
D' B F
a co

6 thé rat gon mét s biéu thc,

a CHIA HAI PHANTHUC

Lim . . ) . )
g Quy tac chia hai phan thuc
Cach chia hai phan thic ciing tucng tu nhu cach chia hai phan sé. Ta ¢6 quy tac:

G > ; 5 : : i e o B
Muobn chia phan thic g cho phan thuc % khac 0, ta nhéan g vGOi phéan thuc o

g =1.Ta noi — = Ia phan thiic nghich dao clia E

=

5 . 3
x2-1 x®-x

Lam tinh chia:
Giai
Ta co:

5 3 5 x?-x 5(x*-x)  5x(x-1) 5x

PO L e A 3(x2—1) S 3(x=1)(x+1) 3(x+1)

3x 5x2
Lot oia: (527
s inh chia: = { 12y3]

y

8 Thi thach nhd

Két luan sau ding hay sai?

QIU



Bac Chau vay ngan hang 1,2 ti déng dé mua nha theo hinh thiic trd gop. S6 tién bac
Chau phai trd mbi thang bao gom s6 tién goc phai trd héng thang (bdng s6 tién géc
chia déu cho s6 thang vay) va s6 tién Idi phai trd hang thang (bang s6 tién géc nhan
V@i lai sudt thang).

a) Goi rla lai suadt nam cla khoan vay tra gop nay. Tinh sé tién x (triéu dong) ma béac
Chau phai tra méi thang theo s6 thang vay y (thang) va lai sudt nam r. TU do suy ra
cong thuc tinh 1ai sudt nam rtheo xva y.

b) Tinh gia tri cla rtai x = 30, y = 48 rbi cho biét, néu trd gop mbi thang 30 triéu dong
trong vong 4 nam thi 1ai suat nam (tinh theo %) cdia khoan vay nay la bao nhiéu?

BAITAP

6.26. Lam tinh nhan phan thuc:

2 [ ax Y[ sy°kR b) X2 —x_4x%-1
5xy? 12xy )’ a1 A%
6.27. Lam tinh chia phan thtc:
2) [I_ B ]{_ 5y* ] b) 4x% -1 4x° +4x +1
5xy2 ) | 12xy )’ B 1 4% 2x+1
6.28. Tim hai phan thic P va Q thoa man:
X+1 x2+x_ _ x2 (X+1)(x+2)
) . = 2 H b) Q 5 = 5 i
2x+1 4x° -1 X°+4x+4 X~ 2K
2 2
6.29. Cho hai phan thiic P=X-252%%9 5 g X 13X
r i S 5 =g

a) Rut gon Pva Q.
b) S dung két qua cliacau a, tinh P- Qva P: Q.
6.30. TrG lai tinh huéng trong Van dung.

a) Néu méi thang bac Chau tra 15 triéu déng trong 10 nam thi lai sudt nam (tinh theo %)
la bao nhiéu? Hay cho biét tdng s6 tién thuc t& bac Chau phai trd chénh léch bao nhiéu
so vGi khodn vay 1,2 fi dong.

b) Trong c6ng thic tinh 1ai suat nam noi trén, haibién x, y phai thoa man cac diéu kién
x>0, y>0, xy>1200. Em hay gidi thich y nghia thuc tién clia cac diéu kién nay.

| 22



* LUYEN TAP CHUNG

a) Tinh higu ~—-——.
x Xx-+1
1 1
2 1 :
x(x+1) (x+D)(x+2) (x+2)(x+3)
1 1 1

c) St dung két qué cau b, tinh nhanh: 4 4 _
1.2 23 3-4

b) Srdung két qua cau a, rat gon biéu thiic sau:

Giai
a)l— 1 (x+)-x 1
x x+1  x(x+1  x(x+1)
1 1

x(x+1) x x+1

; 1 1 1 1 1 1
Do doé = » : = : I
(Xx+D(x+2) x+1 x+2 (x+2)(x+3) x+2 x+3

b) Theo cau a, ta ¢c6

. 1 1 1 1 1 1 1 1 1
Vay + s =—— + — + -
x(x+1) (x+D(x+2) (x+2)(x+3) x x+1 x+1 x+2 x+2 x+3
11 X 3) X 3
X Xx+3 x(x+3) x(x+3)

c) Gia tri cGa biéu thiic s& can tinh chinh la gia tri clia biéu thic via rat gon tai x = 1,

do do6 bang 8 ___3
1-(1+3) 4
. .2 , X1 2 1 1
Rut gon biéu thic P=—— (4x*-1) - +1]-5).
x7 —1 2x—1 2x+1
Giai
-1 2
Ta 06 (4x?-1) LS ST . e’ B Sl T
2x—1 2x+1 2x —1 2x +1

= 2x+1—(2x 1)+ 4x% —1=4x? +1.

(X+1)(4X2 _4) C(x+D)A(x+1)(x-1) 4(x+1)°

x—1)(x2+x+1)_ (x—1)(x2+x+1) Cx%ax+1

3

Do d6 P:%[4x2+1—5]:(



BAITAP

Trong cac bai tap tr 6.31 dén 6.33 dudi day, hdy thuc hién cac phép tinh da chira.

631, @) e B o e ¥ 23xy 5
Xy yz zx 2X—y 2X+y y°-4x
6.3, a) 2X=6 252 -10x+1. 2x+10  (x+5)’
U Bx2-x  27-8x° (x-3) x*-9
2_ 3,3
6.33. a) 1[ 1, 1 . 1 2]; gy (B 2) K0
16x< -1\ 2x+1 2x-1 1-4x xy x)x3-y

x2-6x+9 4x+8
+

6.34. Cho biéu thic P = - .
9-x X+3

a) Rat gon P.

b) Tinh gia tri cla Ptai x = 7.

c) Chiing to P:3+%. Tu do tim tat cd cac gia tri nguyén cla x sao cho biéu
thic da cho nhan gia tri nguyén.

6.35. M6t xudng may 1ap ké hoach may 80 000 b6 quan ao trong x (ngay). Nhg cai tién
KT thuat, xuéng da hoan thanh ké hoach sém 11 ngay va may vuct ké hoach 100 bd
quan ao.

a) Hay viét phan thuc theo bién x biéu thi s6 bo quan do mébi ngay xudng may dugc
theo k& hoach.
b) Viét phan thic biéu thi s6 bd quan 4o thuc té xudng may dudc mdi ngay.

¢) Viét biéu thiic bi€u thi s6 bé quan a0 mébi ngay xudng may dudc nhiéu hon so Vi
ké hoach.

d) Néu theo ké hoach, moi ngay xi nghiép may 800 bd quan ao thi nhd cai tién ki thuat,
moi ngay xudng may dudc nhiéu hon so véi ké hoach bao nhiéu bd quan 40?

| 24



~ BRI TAP CUOI CHUONG VI

A.TRAC NGHIEM

6.36. Khang dinh nao sau day la ding?

(1) (1x)

A. = .
2-X

X—2

oX

-3x

C. 5 =
(x +2) (x—2)

B.

D.

3x _ 3x
(x+2)2 (x—2)2
3x _ 3X

(x+2)2 (—x—2)2 -

6.37. Khdng dinh nao sau day | sai?
K —= 2 = S VK
—4x? (x+2) 2x(x +2) -2 _4x
2 —
C. x+1 x“+x+1 D 6x _ 3

x=1 x2_x¢1

2%% 1 8¢ [ Ax

a(oxP(x-2f 2x(-x+2f

6.38. Trong dang thic 5 = Q 1a da thic
A. 4x. B. 4x°.
C. 16x—4. D. 16x% - 4x.
6.39. Ngu X5 9X-7 IPXVE 4y b\ 'e bling
2xy 2xy Xy
A. -4, B. 8.
C. 4. D. -10.
6.40. M6t ngan hang huy déng vén véi mic 1ai sudt mot nam la x% . Dé sau mot nam,

nguoi gli dugc 1ai a dong thi ngusi dé phai gli vao ngan hang s6 tién la

100a

A. (déng).

g2 (déng).
X+1

" x+100

2 _ (déng).

100a
" x+100

(déng).



B. TU LUAN

6.41. Tim da thuc P trong cac déng thic sau:
1 X p_ 4x-2)_ 16

a) P+ = » b ‘

) X+2 x2_2x+4 ) RooD XD
_ 2 _ 2 2

c)P-X 2:x 24x+4; d)P:X_g:X_4_
X+3 x<-9 2x+ 4 x24 3x

6.42. Rat gon céc bidu thic sau:

2 X 6x° —4 x3+1 x X+1
a) —+ -+ ; b) + ~ ;
3x x-1 2x(1—x) 1-x% x-1 x241x+1

2 S ¥yt 1
C = . - d) 1+ - )
)[X+2 1—Xj A ) x2+1[1—x 1—x2]

6.43. Cho phan thic P=2X1
X+1

a) Viét diéu kién xac dinh cta P.
b) Hay viét P dudi dang P :a—%, trong do a, b la hai s6 nguyén duong.
c) Vi gia tri nguyén nao cua x thi P co gia tri la s6 nguyén?
6.44. M6t xe 6 16 di tir Ha N6i dén Vinh véi van téc 60 km/h va du kién sé dén Vinh sau

5 gi0 xe chay. Tuy nhién, sau 2% gio chay véi van téc 60 km/h, xe dling nghi 20 phut.

Sau khi diing nghi, dé dén Vinh dung thdi gian du kién, xe phai tang van tdc so vdi
chang dau.

a) Tinh dd dai quang dudng Ha Noi - Vinh.
b) Tinh d6 dai quang dudng con lai sau khi diing nghi.

c) Cho biét 6 ching thir hai xe ting van t&c thém x (km/h). Hay viét biéu thic P bidu thi
thai gian (tinh bang gid) thuc té xe chay hét chang dudng Ha Noi - Vinh.

d) Tinh gia tri cha P lan lugt tai x = 5; x = 10; x = 15, ti d6 cho biét & chang thi hai
(sau khi xe duing nghi):

- Né&u tang van téc thém 5 km/h thi xe dén Vinh mudn hon du kién bao nhiéu gio?
- Né&u tang van téc thém 10 km/h thi xe dén Vinh cé dung thai gian du kién khong?

- Né&u tang van téc thém 15 km/h thi xe dén Vinh sém hon du kién bao nhiéu gic?
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Chuong

Vil

PHUONG TRINH BAC NHAT il
ﬂ HAM S0 BAG HAT -

(hmmg nay tﬁmh h%y tath : giﬁr

Khai niém, thuat ngir Kién thic, ki ndng

« Phuong trinh bac nhdt mét an - Hiéu khai niém phuong trinh bdc nhat mot dn va cach gidi.
- fn - Giai quyét mot s6 van dé thuc tién gan vdi phuong trinh
- Nghiém bac nhat.

Bac An gUi tiét kiém 150 triéu dong vdi ki han 12 thang. Dén cudi ki (tlic
la sau 1 nam), bac An thu dudc s6 tién ca von lan 1ai la 159 triéu dong.
Tinh 1i suat gui tiét kiém cla bac An.

n PHUONG TRINH MOT AN

Q Nhéan biét phuong trinh mét an

Xét bai toan mé dau.

m Goi x (viét dudi dang sé thap phan) la lai suat guii tiét Ngén hang thudng cong bé
kiém (tinh theo nam) clia bac An. Viét biéu thic tinh 15 sust & duriy bAR 42,
s6 tién l1ai ma bac An nhan dugc sau 1 nadm theo x. Lai sudt r= 5% nghia I

ZEF) S6 tién bac An thu dugc sau 1 nam bao gém ca sé tién re5%-_> _ 005
vén va s6 tién lai. Dya vao két qua cla HP1, viét hé 100
thic chdia x biéu thi s6 tién bac An thu dudc la
159 triéu dong.
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Hé thiic chtia x nhan dudc & HD2 goi la mé6t phuong trinh véi 4n s6 x (hay an x).

Téng quat, ta cé:

M6t phuong trinh véi 4n x ¢6 dang A(x) = B(x), trong dé vé trai A(x) va vé phai
B(x) la hai biéu thiic clia cing mét bién x.

n
ﬁ Nhan biét khai niém nghiém cla phuong trinh

(XYY

Xét phuong trinh 2x+9=3 - x. (1)

a) Chiing minh rang x = -2 thod méan phuadng trinh (1) (tlic la hai vé clia phucng
trinh nhan cung mét gia tri khi x = -2).
Khi do, ta noi x = -2 la mot nghiém cla phuong trinh (1).
b) Bang cach thay truc tip vao hai vé clia phuong trinh, hay kiém tra xem x = 1
c6 phai la moét nghiém cla phuong trinh (1) khong.

S6 xo goi la nghiém clia phudng trinh A(x) = B(x) néu gia tri cla A(x) va B(x) tai

X, bang nhau.

Giai m6t phuong trinh 1a fim tat ca cac nghiém cia no.

Chua y. Tap hgp tat ca cac nghiém cia mot phuong trinh dudc goi la tdp nghiém cha
phuong trinh dé va thudng dugc ki hiéu la S.

Cho phuong trinh 2x -5 = 4 — x.

Kiém tra xem x = 3 va x = -1 ¢6 la nghiém clia phuong trinh da cho khéng?
Giai

Vi x = 3, thay vao hai vé clia phuong trinh ta c6: 2.3 - 5 =4 - 3 (déu bang 1).
Do do, x = 3 l1a mét nghiém clia phuong trinh da cho.

Véi x = -1, thay vao hai vé cla phuong trinh ta c6: 2 . (-1) -5 = 4 - (-1).

Do dé, x = -1 khéng la nghiém cla phuong trinh da cho.

Luyén tap 1

Hay cho vi du vé mét phuong trinh v6i &n x va kiém tra xem x = 2 c6 la mét nghiém
clia phuong trinh dé khéng.
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a PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN VA CACH GIAI

e
€7 Khai niem phuiong trinh bac nhat mét an

Phuong trinh mét 4n don gidn nhét la phuong trinh ¢ dang sau:

a goi la hé s6 cua x,
Phuong trinh dang ax + b = 0, v6i a, b 1a hai s6 da cho b goila hang tu ty do,
va a= 0, dugc goi la phuong trinh bac nhat mét 4n x. X goi la an.

Al
B Nhiing phuong trinh nao sau day la phuong trinh bac nhat mot 4n?

a)2x+1=0; b) -x+1=0; c)0-x+2=0; d) (-2) - x=0.

,6 Cach giai phuong trinh bac nhat mot an

m Xét phuong trinh bac nhdt mét 4n 2x - 6 = 0. (2) ¢ Quy tic chuyén vé:
A+ C=BhayA=B-C.
e Quy tac nhan:
A=BhayA-C=B-C
a) SU dung quy tac chuyén vé, hay chuyén hang tl néu C=0.

ty do -6 sang vé phai.

Hay thuc hién cac yéu cu sau dé gidi phuong trinh (2)
(tdc la tim nghiém cta phuong trinh do):

b) S dung quy tdc nhan, nhan ca hai vé cla

phuong trinh vai % (téic la chia ca hai vé cla
phuang trinh cho hé sé cla x1a 2) dé tim nghiém x.
Trong thuc hanh, ta trinh bay cach tim nghiém cuta phuong trinh (2) trong HP4 nhu sau:
2x-6=0
2x=6

i ]

* Phuong trinh béc nhat ax + b = 0 (a = 0) dugc gidi nhu sau:

ax+b=0
ax=-b
b
X —
a

* Phuong trinh bac nhat ax + b = 0 (a = 0) ludén c6 mot nghiém duy nhat x = —g.
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Giai cac phudng trinh sau:

a)3x+ 11 =0; b) 2—-—x=0.

Gidi

a)3x+11=0 Ta con néi tap nghiém cda
3x = 11 phuong trinh 3x+ 11 =0 1a

oL

3
Vay nghiém cla phudng trinh la x = —%.

X

Vay nghiém clia phuong trinh la x = 6.

Luyén tap 2

Gidi cac phudng trinh sau:
a)2x-5=0; b) 4—§x:0.

Véan dung 1
Hay gidi bai toan trong tinh huéng mad dau.

43 Tranh luan
Hai ban Vudng va Tron giai phuong trinh 2x + 5 = 16 nhu sau:

2x+5=16
2x=16 -5
2x=11

11
=

Theo em, ban nao gidi ding, ban nao giai sai? Giai thich.
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B PHUONG TRINH PUA PUGCVEDANG ax+b=0

e
£~ Phuong trinh dua vé dang ax + b = 0

Bé&ng cach chuyén vé va nhan ca hai vé clia phuong trinh v6i mot s6 khéac 0, ta c6 thé
dua mét s6 phuong trinh 4n x vé phuong trinh dang ax + b = 0 va do dé co thé giai
dudc chung.

: Phuong trinh 4n x c6

Giai phuong trinh 5x - (2 - 3x) = 4(x + 3). dang A(x) = B(x). Gidi

Giai moét phuong trinh 1a tim
: tat ca cac nghiém cta né.
5x-2 + 3x=4x+ 12 < Thuc hién phép tinh dé bd diu ngoic

~ o~

5x+ 3x-4x=12 + 2 <« Chuyén cac hang tif chiia x sang vé trai,
cac hang tu khong chua x sang vé phai

4x=14 < Thu gon va giai phuong trinh nhan dugc
14
X =—
4
7
X=—
2

Vay nghiém cua phuadng trinh la x = g

Giai phuong trinh SX—2p 7, A Er
Giai
3(3x-2)+6x 12+2(1-2x) <« Quy déng mau hai vé
6 6
3(8x-2)+6x=12 + 2(1-2x) « Nhan hai vé v6i 6 dé khii mau
O9X-6 +6x=12 +2 - 4x < Thuc hién phép tinh dé bd ddu ngodc
O9x+ 6x+4x=12+2+6 « Chuyén cac hang tii chia x sang vé trai,
cac hang tU khong chua x sang vé phai
19x=20 <« Thu gon va gidi phuong trinh nhan dugc
20
¥=—.,
19 20
Vay nghiém cta phuong trinh [a x = 19"
Luyén tap 3
Giai cac phuong trinh sau:
-1 2X—3
a) 5x - (2-4x) = 6+ 3(x-1); b) XT+2x:3— |
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5 quyén v cung loai va 1 quyén sach gia 50 nghin
déng. Huong mua 3 quyén vé cung loai véi loai vd
cla Lan va 1 quyén sach gia 74 nghin dong. S& tién
phai trd clia Lan va Huong la bang nhau.

Hai ban Lan va Huong cung vao hiéu sach. Lan mua
S

) [LOLIG0

a) Goi x (nghin déng) la gia tién cla méi quyén vé.
Viét phuong trinh biéu thi tdng s6 tién mua sach va vé
clia hai ban Lan va Huong la bang nhau.

b) Giai phuong trinh nhan dugc & cau a dé tim gia tién
ctia mdi quyén v4.

BAITAP
7.1. Hay chi ra cac phuong trinh bac nhat mét an trong cac phuong trinh sau:

a)x+1=0; b) 0x-2 = 0; c)2 - ¥=10 d) 3x = 0.
7.2. Giai cac phuong trinh sau:

a)5x-4=0; b) 3 + 2x=0; G) 7 — 8% =40 d) %+%x:0.
7.3. Giai cac phuong trinh sau:
a) 7x- (2x + 3) = 5(x - 2); b) x+2x—1:3+3;x.

7.4. O moét s6 qudc gia, ngudi ta diung ca hai don vi do nhiét dé 1a d6 Fahrenheit (°F)
va do Celcius (°C), lién hé véi nhau bdi cong thiic C = g(F— 32). Hay tinh dd Fahrenheit
tuong ung vai 10 °C.

7.5. Hién nay tudi cla b8 ban Nam gép 3 lan tudi cla
Nam. Sau 10 ndm n{a thi téng s6 tudi ciia Nam va bé
la 76 tudi. Goi x 1a s6 tudi hién nay clia Nam.

a) Biéu thi tudi hién nay cla b6 ban Nam theo tudi hién
tai cia Nam.

b) Viét phudng trinh biéu thi sy kién sau 10 nam nia thi
téng s6 tudi clia Nam va b6 la 76 tudi.

¢) Giai phudng trinh nhan dugc & cau b dé tinh tudi cla
Nam va bé hién nay.

7.6. Ban Mai mua cé sach va v3 hét 500 nghin dong. Biét rang s6 tién mua sach nhiéu
gép rudi sé tién mua v4, hay tinh sé tién ban Mai dung dé mua méi loai.
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Khai niém, thuat ngit Kién thic, kindng

Gidi todn bang cach lap phuong trinh Gidi quyét mot s6 van dé thuc tién gan vdi phuang trinh
bdcnhat.

M6t xe may khdi hanh tif mot dia diém & Ha Néi di Thanh Hoa luc 6 gio
vdi van téc 40 km/h. Sau do 1 gid, mot 6 t6 cling xudt phat ti diém khdi
hanh clia xe may dé di Thanh Hoa v6i van téc 60 km/h va di cung tuyén
dudng vdi xe may. Héi vao luc mdy gid thi 6 t6 dudi kip xe may?

R
ﬁ Gidi todn béng céach lap phuong trinh
Xét bai toan mé dau.

Goi x(gid) (x > 0) 1a thai gian di chuyén clia 6 t6. Hay biéu thi quang dudng di dugc
clia 6 16 theo x.

A Hay bidu thi thai gian di chuyén clia xe may theo x, tlf d6 tinh quang dudng di dudc
clha xe may theo x.

m O 16 dudi kip xe may khi quang dudng di dugc clia ching bang nhau. Viét phuong
trinh 4n x thu dugc va giai phuong trinh nay dé tim x réi két luan.

Cac budc giai mét bai toan bang cach Iap phuong trinh:

Budce 1. Lap phuang trinh:
* Chon &n s6 va dat diéu kién thich hop cho an s6;
* Biéu dién cac dai lugng chua biét theo &n va cac dai lugng da biét;
* Lap phuong trinh biéu thi m6i quan hé gidia cac dai lugng.

Budc 2. Giai phuaong trinh.

Budc 3. Tra 19i: Kiém tra xem trong cac nghiém ciia phuong trinh, nghiém nao thoa
man diéu kién cGa an, nghiém nao khong, réi két luan.

C6 Huong dau tu 500 triéu déng vao hai khoan: mua trai phiéu doanh nghiép vdi lai
suét 8% mot nam va mua trai phi€u chinh pha vdéi 1di suat 5% mot nam. Cudi nam
¢d Huong nhan dudgc 35,5 triéu dong tién 1ai. Hoi c6 Huong da dau tu vao mébi khoan
bao nhiéu tién?
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Giai

Goi s6 tién ¢6 Huong dung dé mua trai phiéu doanh nghiép 1a x (triéu déng).
Piéu kién: 0 < x < 500.

Khi d¢ s6 tién c6 Huong dung dé mua trai phiéu chinh phl 1& 500 - x (triéu déng).

S6 tién lai c6 Huong thu dugc tu trai phiéu doanh nghiép la 0,08x (triéu déng) va
s6 tién lai thu dugc tu trai phiéu chinh ph la 0,05(500 - x) (triéu dong).

Theo dé bai, ta c6 phuong trinh: 0,08x + 0,05(500 - x) = 35,5.
Giai phuong trinh: 0,08x + 0,05(500 - x) = 35,5
0,08x + 25 - 0,05x = 35,5
0,08x - 0,05x = 35,6 - 25
0.03x =105
x = 350.
Gia tri nay cla x thod man diéu kién cla an.
Vay cb6 Huong da dung 350 triéu déng dé mua trai phiéu doanh nghiép va 150 triéu
déng dé mua trai phiéu chinh pha.

Can phai tron bao nhiéu gam dung dich acid nong dd 60% vGi bao nhiéu gam dung
dich acid cuing loai néng dé 30% dé dudc 300 g dung dich acid néng do 50%?

Giai
Goi x (g) 1a khéi lugng dung dich acid néng dé 60% can Iay.
Diéu kién: 0 < x < 300.
Khi do khéi lugng dung dich acid néng d6 30% la 300 - x (g).
Trong 300 g dung dich acid nong dé 50% cé: 0,5 - 300 = 150 (g) acid nguyén chat.
Theo dé bai, ta c6 phuadng trinh:
0,6x + 0,3(300 - x) = 150.
Giai phuadng trinh:
0,6x + 0,3(300 - x) = 150
0,6x+90-0,3x =150
0,3x = 60.
x = 200.
Gia tri nay clia x phu hgp véi diéu kién cla an.
Vay phailay 200 g dung dich acid néng d6é 60% pha véi 100 g dung dich acid nong dé
30% dé dugc 300 g dung dich acid néng d6 50%.
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Bac Mai di siéu thi mua mét mat hang dang cé chuadng trinh khuyén mai gidm gia
20%. Vi cé thé khach hang than thiét cla siéu thi nén bac dugc giam thém 5% trén
gia da giam, do dé bac Mai chi phai trd 380 nghin dong cho mat hang d6. Héi gia ban
dau cta mat hang dé néu khong khuyén mai 1a bao nhiéu?

fi” Tranh luan
Xét bai toan sau:

“Mo6t xe may khaéi hanh tir Ha N6i di Hai Phong véi van tée 40 km/h. Sau do 20 phut,
trén cung tuyén duong do, moét 6 td6 xudt phat tir Hai Phong di Ha Noi véi van toc
60 km/h. Biét quang dudng ti Ha Noi dén Hai Phong dai khoang 120 km. Héi sau
bao lau, ké tii khi xe may khdi hanh thi hai xe gap nhau?”

Pé gii bai toan nay, hai ban Vuéng va Tron chon &n nhu sau:

Minh chon an x (gi®) Minh chon &n x (km)

la thoi gian tu luc xe la quang dudng tu Héay viét phuong trinh
may khéi hanh dén lic Ha Noi dén diém gap nhan dudc theo méi
hai xe gap nhau. nhau cta hai xe. cach chon 4n nay!

Theo em, trong hai cach chon 4n clia Vuéng va Tron, cach nao sé cho I5i giai
ngén gon han?

BAITAP

7.7. Chi Linh lam viéc trong mét ngan hang va dugc thudng Tét bang 2,5 thang luong.
Téng thu nhap mo6t nam cla chi Linh bao gém luong 12 thang va thudng Tét la
290 triéu dong. Hoi luong hang thang cla chi Linh 1a bao nhiéu?

7.8. Bac Hung dau tu 300 triéu déng vao hai khoan: mua trai phiéu doanh nghiép véi lai
suét 8% mot nam va gui tiét kiém ngan hang véi 1ai suat 6% mot nam. Cudi nam bac
Hung nhan dugc 22 triéu dong tién 1ai. Hoi bac Hung da dau tu vao moi khoan bao
nhiéu tién?
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7.9. Nhan dip khai truong, mét siéu thi dién may da gidm gia nhiéu mat hang dé thu hat
khach hang. Téng gia niém yét clla mot chiéc ti vi loai A va mot chiéc td lanh loai B la
36,8 triéu dong. Trong dip nay, ti vi loai A dugc gidm 30% va ti lanh loai B dugc giam
25% nén bac Cudng da mua mo6t chiéc ti vi va mot chiée ti lanh ndi trén véi téng s6
tien la 26,805 triéu dong. Hoi gia niém yét clia moi chiéc ti vi loai A va moi chiéc
td lanh loai B la bao nhiéu?

7.10. Ban Nam di xe dap r&i nha lic 14 gid v6i van t6¢c 12 km/h. Khi Hung dén nha Nam
vao luc 14 gi¢ 10 phat thi me Nam chi huéng dudng di cia Nam cho Hung va Hung di
xe dap dudi theo vai van téc 18 km/h. Hdi dén luc méy gid thi Hung dudi kip Nam?

7.11. Hai cong ty vién thong dua ra hai géi cudc cho dién thoai ¢é dinh nhu sau:

Cudc thué bao Gia cudc
hang thang (déng) | méi phut goi (dong)

Congty A 32 000 900

Congty B 38 000 | 700

a) Goi x la s§ phut goi trong thang. Hay biéu thi theo x, s& tién phai tra trong thang
(tinh theo nghin dong) khi s dung méi goi cude noi trén.

b) Hoi v6i bao nhiéu phit goi thi sé tién phai tra trong thang khi s dung dich vu clia
hai céng ty vién thong nay la nhu nhau?
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Giai

1 x-1 1
S-2)- X2 2(1-x)

1O(X_2)_15(x_1):6(1_x) {_Quydﬁngmauhai\u’é

30 30
10(x-2) -15(x-1) =6(1 -x) <« Nhan haivé véi 30 dé khi mau

10x-20-15x+ 15=6 -6x

10x - 15x+ 6x =6 + 20 - 15 « Chuyén cac hang i chia &n sang vé trai,
cac hang s6 sang vé phai

x="11.

. Vay phuong trinh dé cho ¢6 nghiém duy nhét 2 x = 11.

© M6t cong ty cho thué 6 t6 (c6 lai xe) tinh phi ¢é dinh 1a 900 nghin déng mét ngay va
10 nghin déng cho méi kilémét di chuyén. Bac Hung thué mot chiéc 6 té trong hai
ngay va phai tra 4,5 triéu dong. Tinh quéang dudng ma bac Hung da di chuyén trén
chiéc 6 t6 nay trong hai ngay do.

Giai

Péi 4,5 triéu déng = 4 500 nghin déng.

Goi x (km) 1 quang dudng ma bac Hung da di chuyén trén chiéc 6 t6 trong hai ngay doé.
Piéu kién: x> 0.

S48 tién bac Hung phai tra khi di chuyén x kildémét 1a 10x (nghin déng).

S6 tién phi ¢6 dinh ma bac Hung phai trd cho 2 ngay thué xe 12 900 - 2 = 1 800 (nghin dong).
Theo dé bai, ta c6 phuong trinh: 10x+ 1 800 =4 500.

Giai phuong trinh: 10x + 1 800 = 4 500

x + 180 = 450
Xx=450-180
x=270.

- Gia tri nay clia x thod man diéu kién cla an.
. Vay trong hai ngay dé, bac Hung da di chuyén quang dudng dai 270 km.
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M6t ngudi tho kim hoan cé mudi chiéc nhdn, médi chiéc ning 18 g, dugc lam béang
hgp kim gém 10% bac va 90% vang. Ngudi thg quyét dinh ndu chay nhiing chiéc nhén
va thém dl bac dé gidm ham lugng vang xuéng con 75%. Héi ngudi thg d6 can thém
bao nhiéu gam bac?

Gidi

Goi x (g) la lugng bac ngudi thg can thém vao. Piéu kién: x > 0.
Khai lugng clia 10 chiéc nhan la 18 - 10 = 180 (g).

Lugng bac co trong 10 chiéc nhan nay la 0,1 - 180 = 18 (g).

Khéi lugng bac sau khithém x (g) vao la 18 + x (g) va khéi lugng dung dich ndu chay
12 180 + x (g).

Theo dé bai, ta ¢c6 phucng trinh: 18 + x = 0,25(180 + x).
Giai phuadng trinh:

18 + x = 0,25(180 + x)

18 + x =45 + 0,25x

0iFEx.= 27

x = 36.
Gia tri nay cla x thod man diéu kién cla an.

Vay ngugi thg dé can thém 36 g bac.

BAITAP

7.12. Giai cac phuong trinh sau:
1
a) x-3(2 - x) =2x- 4; b) %(x+5)—4:§(x—1);

c)3(x—2)-(x+1) =2x—4; d)3x-4=2(x-1) - (2 - x).
7.13. Ban Nam giai phuong trinh x(x + 1) = x(x + 2) nhu sau:
X(x+1)=x(x+2)
X+1=x+2
X-x=2-1
0x =1 (v6 nghiém).
Em cé dbng y véi cach giai clia ban Nam khong? Néu khong dong y, hay trinh bay
cach giai clia em.
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7.14. Chu vi cla m6t manh vudn hinh chii nhat 1a 42 m. Tim chiéu dai va chiéu rong cla
manh vudn, biét chiéu rong ngén hon chiéu dai la 3 m.

7.15. M6t chiéc ao len sau khi gidm gia 30% dugc ban véi gia 399 nghin dong. Hdi gia
ban dau cla chiéc o len d6 la bao nhiéu?

7.16. M6t xudng may ao sé mi du dinh hoan thanh ké hoach trong 25 ngay. Nhung moi
ngay xudéng may da vugt nang suét so véi dy dinh la 2 40 nén da hoan thanh sém
hon 1 ngay va vugt ké hoach dugc giao la 8 40. Hoi s6 40 sd mi ma xuéng may
dudc giao la bao nhiéu?

7.17. D& khuyén khich tiét kiem dién, gia dién sinh hoat dugc tinh theo kiéu Iuy tién,
nghia la néu ngudi st dung cang dung nhiéu dién thi gia méi s6 dién (1 kWh) cang
tang theo cac muic nhu sau:

Mdc 1: Tinh cho s6 dién tir 0 dén 50.
MUic 2: Tinh cho s6 dién tir 51 dén 100, mbi s6 dién dat hon 56 déng so véi muc 1.
Muic 3: Tinh cho s6 dién tli 101 dén 200, méi s6 dién dat hon 280 déng so véi mic 2.

Ngoai ra, ngudi sif dung con phai trd thém 10% thué gia tri gia tang (thué VAT).

Thang viia qua, gia dinh ban Tuan dung hét 95 s6 dién va phai tra 178 123 déng.
Hbi gia cla moi s6 dién & muic 1 1a bao nhiéu?

§iCYl |
e ¢
C L—&8

TIET KIEM DIEN

Vi MOT HANH TINH XANH
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Khai niém, thudtngdt  Kién thitc, kindng

« Ham s6 » Nhdn biét nhiing mo hinh thuc té dan dén khai niém ham so.
- Biénso - Tinh gid tri cta ham s0 khi ham so do xac dinh bdi cong thic.
- Mat phdng toa dé - Xdc dinh toa do ciia mot diém trén mat phang toa d; xac dinh mot
. Toa do cia diém diém trén mdt phdng toa dd khi biét toa do cla né.
- D6 thi cia ham s6 « Nhan biét dd thi ham s6.
Hinh 7.1 la biéu dé San lwong tiéu thu 6 té trong 5 thang dau nam 2020
doan thdng mé ta san | »%°
lugng tiéu thu 6 t6 cda thi 20 000 i Lifia: 159483
truong Viét Nam trong | 15;8_’,-—-"/\ /.
. i o 5 15 000
5 thang dau nam 2020. |3 S
Em hay cho biét trong |3 % 11761
thang nao thi sé lugng 500
& t6 tiéu thu la it nhat.

o T T T T T
Thing1  Théng2 Théng 3 Thing 4 Théngs
Thang

Hinh 7.1. (Theo Hiép héi cdc nha san xudt
6 té Viet Nam (VAMA))

ﬂ KHAI NIEM HAM SO

« 2

: ,@ Nhéan biét khai niém ham sé

m Quang dudng di dudc S (km) clia mét 6 td chuyén dong véi van téc 60 km/h dudc
: cho bdi céng thiic S = 60¢, trong dé £ (gid) 1a thdi gian 6 t6 di chuyén.

a) Tinh va lap bang cac gia tri tuong (ing cla S khi t nhan céac gia tri lan lugt 1a
1;2; 3; 4 (gid).

b) V&i m6i gia tri cla t, ta xac dinh dugc bao nhiéu gia trj tucng Ung cla S?
@ Nhiét do T (°C) tai cac thoi diém t (gis) clia Ha Néi vao mét ngay dudc cho trong

bang sau:
t (gio) 0 4 8 12 16 20
T (°C) 24 25 27 30 28 27

a) Hay cho biét nhiét d6 ctia Ha N6i vao thai diém 12 gid trua ngay hom do.
b) V&i méi gia tri cla t, ta xac dinh dudc bao nhiéu gia tri tuong Ging cla T?

Néu dai lugng y phu thudc vao dai lugng thay déi x sao cho véi mbi gia tri cla x ta
luén xac dinh dugc chi mot gia tri tuong Ung cla y thi y dudc goi la ham s6 cla x va
X goi la bién so.
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Chu y. Khi y 1a ham s6 cla x, ta thudng viét y = f(x),
y = g(x),... Chang han, v6i ham s& y = 2x + 1, ta con viét
y = f(x) = 2x + 1. Khi d6, thay cho cau “Khi x bang 1 thi
gia tri tuong Uing cla y 1a 37, ta viét ngéan gon la f(1) = 3.

Cho ham s6 y = f(x) = 3x. Lap bang cac gia tri tuong ling
clia y khi x nhan céac gié tri lan lugt 1a -2; -1; 0; 1; 2.

Giai
Bang cac gia tri tuong Uing cla y:

Ham s6 ¢ thé dugc cho bang
cong thic (nhu ¢ HD1), bang
bang (nhu 6 HB2),...

X

-2

1

0

1

Y=1Hx)=3x

-6

-3

0

3

m Céc gia tri tuong Ung cla hai dai lugng x va y dugc cho béi cac bang sau.

Dai lugng y co6 phai la mét ham sé cla dai lugng x khéng?

a) % 3 = 2 4 6
y -4 -6 6 3 2
b) X 2 1 0 1 2
y 1 0 1 2 1
Giai

a) Pai lugng y 1a ham s6 clia x vi véi méi gia triclia x (x  {-3; -2; 2; 4; 6}), ta ludn xac
dinh dugc chi mét gia tri tudng Uing cla y.

b) Pai lugng y khéng phai la mot ham s6 clia x vi véi x = -2 ta xac dinh dugc hai gia tri
tuong tingcllay (y=-1vay=1).

Viét cong thic tinh thdi gian di chuyén t(gid) cia mét 6 t6 chuyén dong trén quang
dudng dai 150 km v6i van téc khéng dbi v (km/h). Thai gian di chuyén fcé phai [a mét
ham s6 clia van t6¢c vkhéng? Tinh gia tri clia tkhi v = 60 (km/h).

Mo % 7 = i..i% P i Pay la mot vi dy vé ham sé cho
Tra lai tinh huéng mo dau, em hay cho biét: il

bang biéu d6: S6 lugng 6 16
a) Thang nao thi s6 lugng 6 16 tiéu thu la it nhat va s6  tieu thu 1a ham s6 cia thang.
lugng 6 t6 tiéu thu trong thang do la bao nhiéu?

b) Néu goi y la sé lugng 6 t0 tiéu thu trong thang x
(x € {1; 2; 3; 4; 5}) thi y c6 phai la mot ham s6 cla x
khéng? Tinh gia tri clia y khi x = 5.
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a MAT PHANGTOA PO

3 16p 7 cac em da biét mbi diém trén truc s6 bidu dién mot s6 thyc nao dé va ngugc
lai, m&i s& thuc s& dugc biéu dién bdi mot diém trén truc s6. Liéu ching ta cé thé xac
dinh dugc vi tri cla mot diém b4t ki trén mat phéng béng céach tuong tu khong nhi?

L]
=

€+ Nhan biét toa dé cia mét diém trong méat phéng toa dé

Trén méat phang, ta vé hai truc s6 Ox, Oy vudng goc
vdi nhau va cat nhau tai géc O clia méi truc s6 nhu
Hinh 7.2. Céac truc Ox va Oy goi la cac truc toa do,
Ox thuong vé nam ngang va goi la truc hoanh, Oy
thuding vé thang diing va goi 1 truc tung, giao diém
O goi la géc toa dé. Mat phang co hé truc toa do
Oxy goi la mat phang toa do.

Ly mot diém M bat ki trong mat phing toa do Oxy.

Tu M k& cac dudng thdng vudng géc véi cac truc

toa dd. Gia s cac dudng vubng goc nay cat truc

hoanh tai diém 3 va cat truc tung tai diém S Khido

cap s6 (3; %) goi 1a foa dé cla diém M va ki hiéu la
5

M(s; E)‘ S6 3 goi la hoanh dé va sé % goi Ia tung

 dé cla diém M.

=

Hinh 7.2

O ————
=¥

Cac ddn vi dai trén hai truc
toa dé dugc chon béng nhau
(néu khéng noi gi thém).

Trong mé&t phéng toa do, mbi diém M xac dinh duy nhat mot c&p s6 (x,; y,) v& méi

cap s6 (x,; ¥,) xac dinh duy nhdt mét diém M.

Cép s6 (x,; ¥,) goi la toa do clia diém M va ki hiéu 1a M(x,; y,), trong dé x, la hoanh do

va y, 1a tung d6 cla diém M.

ir
@ Hay cho biét toa d6 cha goc toa do O.

a) Viét toa do cla cac diém A, B trong Hinh 7.3.

b) Xac dinh cac diém C(0; -2) va D(-1; 0) trong
Hinh 7.3.

Giai

a) Ta c6 toa d6 cla hai diém A, B la: A(2; -3), B(-2; 1).
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b) Cac diém C(0; -2), D(-1; 0) dugc xac dinh nhu
Hinh 7.4.

yd\

BT ______ 1

2-10[ 1 12 X
21C |
—34------ ‘A
Hinh 7.4

Luyén tap 2

a) Xéac dinh toa do cla cac diém M, N, P, Q trong
Hinh 7.5.

b) Xac dinh cac diém R(2; -2) va S(-1; 2) trong
Hinh 7.5.

Chu y. Hé tryc toa d6 Oxy chia mat phang toa do

thanh 4 géc phéan tu (goc phan tu tha |, 1, 1, 1V)
nhu Hinh 7.6.
v
I |
T
L L L _:1_10-- 1: L L L ;
11 T v
Hinh 7.6

{i“ Tranh luan

Nhiing diém c6 ca hoanh do
va tung dé déu &m nadm & goc
phan tu th may? goc phan tu thu Il.

Y kién clia em nhu thé nao?

Em nghi la nam &

Céc diém c6 hoanh dé (tung do)
b&ng 0 nam trén truc tung Oy
(truc hoanh Ox).

|
|
n
|
—rd.-
O
-
L}
>
5
w

w n

Hinh 7.5

Khéng dung, em nghi la
nam & goc phéan tu thi lIl.
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B PO THI CUA HAM SO

)
ﬁ Nhan biét khai niém d6 thi clia ham so
IIEE) Ham s6 y = f(x) dudc cho bdi bang sau:

X

—2

=

0

y = f(x)

-1

0

1

2

a) Viét tap hop {(x; y)} cac cap gia tri tuong tng clia xva y.

b) V& hé truc toa do Oxy va biéu dién cac diém co toa do 1a cac cdp s6 trén.
Tap hop céc diém nay goi la dé thiclia ham s6 y = f(x) da cho.

Gng (x; y) trén mat phéng toa do.

I D6 thi clia ham s6 y = f(x) & tap hop tat c& cac diém biéu dién cac cap gia tri tuong

— e . 7 a ' 2 2 y J‘
V& dé thj clia ham s6 y = f(x) cho bdi bang sau: - B S— 1
= T
—2-1 L
_% = 5 L5 A
R
Giai -
2 . ] ‘ e 2 o e . B 2
D6 thi cha ham s6 y = f{(x) gom bbn diém nhu Hinh 7.7. it 5.5
Luyén tap 3
V& do thiclia ham s6 y = f(x) cho bdi bang sau:
-3 -1 2.5
= 3,5 0

X
y
BAITAP

7.18. Cac gia tri tudng Uing cla hai dai lugng x va y cho bdi cac bang sau. Pai lugng y co

phai la mot ham s6 cla x khong?

a) X 3 e 0 2 4
y | . | | |
b) X 2 1 0 1 2
y 2 1 0 2 2
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7.19. Cho ham s6 y = f(x) = =

=
a) Tinh f(-4); f(8). A T F T[]
b) Hoan thanh bang sau vao vé:
X 2 ? 2 3 ? B ERAEEEN
= ? -4 ? ? 8 . D
y = f(x) —+= ——
7.20. a) Xac dinh toa do cla cac diém A, B, C, D trong BEEE
Hinh 7.8. || BT
b) Xac dinh cac diém E(0; -2) va F(2; -1) trong Hinh 7.8. . €
7.21. Ham s0 y = f(x) dudc cho bdi bang sau: Hinh 7.8
X -2 -1 0 1 2
y = f(x) -5 -2,5 0 2.5 5

Vé do thiclia ham s6 y = f(x).

7.22. Can nang va tudi clia bén ban An, Binh, Hung, Viét dugc biéu dién trén mat phang

toa d6 nhu Hinh 7.9.

y A Can nang (kg

504
| 4gl | | | | | | I - Binh 4
T N
T | | l | AT
L ao4d
o5t
T
=T
104

54

o Hiling

« Viét |

Tudi

0 1 2 3 4 5 6 7 8 § 10 11 12 13

Hinh 7.9

et
14 15 16 17 18x

(Do s6 liéu vé tudi va can nang rat chénh léch nén trong Hinh 7.9, ta da 1dy mot don

vi dai trén truc tung bang 5 lan don vi dai trén truc hoanh).

Hay cho biét:

a) Ai la ngudGi ndng nhat va nang bao nhigu?

b) Ai la ngudi it tudi nhat va bao nhiéu tudi?

¢) Binh va Viét ai ning hon va ai nhiéu tudi hon?

d) Thay d&u “?” bang s& thich hgp dé hoan thanh bang sau vao vé:
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| Ten An Binh Hung Viét
Tudi ? ? ? ?
Can nang (kg) ? ? ? ?

Theo bang da hoan thanh, can nang c6 phai la ham s6 cla tudi khéng? Vi sao?
7.23. Hinh 7.10 la d6 thi clla ham s6 mé ta  TweR
nhiét dé T (°C) tai cac thai diém f(gid) cla st
mét thanh phé & chau Au tir gilia trua dén
6 gid toi. |
a) Tim T(1), T(2), T(5) va giai thich y nghia ol
clia cac so nay.

b) Trong hai gia tri T(1) va T(4), gia tri nao
I6n hon?

c¢) Tim tsao cho T{(f) = 5.

d) Trong khoang thdi gian nao thi nhiét do H
cao hon 5°C? o1

B T T T

2

Hinh 7.10

EM CO BIET ¢
Nha toan hoc René Descartes (1596 - 1650)

René Descartes la nha triét hoc, nha khoa hoc, nha toan hoc ngudi
Phap. Ong sinh ngay 31 thang 3 nam 1596 & La Haye en Touraine,
ngay nay la viing Descartes. Ong méat ngay 11 thang 2 nam 1650 tai
Stockholm, Thuy Dién.

Bong gop I6n nhét trong toan hoc clia Descartes la da gidi thiéu khai
niém hé toa do, ngay nay thudng goi la hé toa dé Descartes, cung cap
cong cu dé co thé dung dai s6 trong viéc nghién ctiu hinh hoc, gitp
thong nhat dai s6 va hinh hoc Euclid. Péng goép nay cla 6ng co anh
huéng I6n dén sy phat trién clGa cac linh vuc nhu hinh hoc giéi tich,
phép tinh vi tich phan va khoa hoc ban do.

René Descartes
(1596 — 1650)

Descartes ciing ¢6 nhiing déng gop vé li thuyét cac dang thiic. Ong 1a ngudi du tién dé xuét viéc
st dung nhiing chii cai cubi cung ctia bang chii cai Latinh dé chi cac 4n s6 va dung nhiing chi
cai dau tién ctia bang chii cai dé chi cac gia tri da biét. Ong ciing da sang tao ra hé théng ki hiéu
dé mo 14 luy thiia clia cac s6 (chdng han trong biéu thiic x2). Mt khac, chinh 6ng da thiét lap ra
phuong phap, goi la phuong phap ddu hiéu Descartes, dé tim s6 nghiém am va s nghiém duong
cuia mét da thiic bat ki.
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Khai niém, thudtngit  Kién thic, ki ning

« Ham s6 bac nhat » Thiét Iap bang gid tri cla ham s6 bac nhét.
- D0 thi cha ham s6 bdcnhdt - Vé do thi cia ham s6 bac nhét.

- Van dung ham s6 bac nhdt va do thi cda ham s6 bac nhdt vao
gidi quyét mot s bai todn thuc tién.

Mot 6 t6 di tir bén xe Giap Bat (Ha Noi) dén thanh phé Vinh (Nghé An)
vGi van toc la 60 km/h. Héi sau t gid 6 té6 dé cach trung tam Ha Noéi bao
nhiéu kildmét? Biét rang bén xe Giap Bat cach trung tdm Ha Noi 7 km
va coi rang trung tdm Ha No6i, bén xe Giap Bat va thanh phé Vinh nam
trén clng mot dudng thang.

i i
Trung tam Thanh
Ha Noi Giap Bat phé Vinh

ﬂ KHAI NIEM HAM SO BAC NHAT

5

ﬁ Nhéan biét ham s bac nhat
Xét bai todn mé dau.

m Viét cong thiic tinh quang dudng S di dudc clia 6 t6 sau t gid. Quang dudng S ¢6
phai la mét ham s6 cda thoi gian tkhong?
m Viét cong thiic tinh khodng cach d tui vi tri clia & t& dén trung tam Ha Néi sau t gid.

IEE) Tu két qua ciia HD2, hdy hoan thanh bang sau vao vé:

t (9id) 1 2 3 4 5
d (km) ? ? ? ? ?

Khoang cach d cé phai la mét ham s6 cla thoi gian t khéng?

Ham s6 bac nhéat 1a ham sé cho bdi cong thic y = ax + b, trong do a, b la cac s6
cho truéc va a = 0.

a) Néu y ti 1& thuan véi x, tic 1a y = kx thi y 1a modt ham s6 bac nhat clia x véi a = k,
b=0.

© b) Ham s6 y = —2x + 3 la mot ham s8 bac nhét v6i a = -2; b = 3.
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A7
H Trong cac ham s6 sau, nhiing ham sé nao la ham sé bac nhat?

a)y=38x-2; b) y = -2x; c) y=2x+ 3; d) y=3(x-1); e) y=0x+1.
m Cho ham s6 bac nhat y = -2x + 5.
a) Hoan thanh bang gia tri sau:
X 2 - 0 1 2
y=-2X+5 ? ? 2 9 2
b) Tim xsao cho y = 12.
Giai
a) Ta c6 bang gia tri sau:
X -2 -1 0 1 2
y=-2x+5 9 T 3 3 1

b) Ta phai tim x sao cho y = 12, tlicla -2x + 5 = 12 hay -2x = 7, suy ra x :—g.

Trong hé do luéng Anh - My, quéng dudng thuéng duge do bang dam (mile) va 1 ddm

bang khoang 1,609 km.

a) Viét cong thiic dé chuyén déi x (km) sang y (ddm). Céng thic tinh y theo x nay ¢c6
phdi la mét ham s6 bac nhét ctiia x khéng?
b) M6t 6 t6 chay véi van toc 55 dam/gic trén mét quang dudng co quy dinh van téc
t0i da 1a 80 km/h. Hi 6 t6 dé c6 vi pham luat giao thong khéng?

.

fﬁ Tranh luan

Ham sé y :XTH ¢ phdi la

m&t ham s6 bac nhat khéng?

bay 1a ham so6
bac nhét.

Theo em, Vubng va Tron ai ndi dung? Vi sao?

a PO THI COA HAM SO BAC NHAT
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: ,® Nhan biét dé thj cia ham s6 bac nhat
: Cho ham s6 bac nhéat y = 2x — 1.

Z3E) Hoan thanh bang gi4 tri sau vao va:

Khoéng dung, t6 nghi
day khéng phai ham
s6 bac nhat.

X

-2

=

Y=2x—1

?

¥




I Goi A, B, C, D, E la cac diém trén dé thi ham s& y = 2x - 1 ¢c6 hoanh dé x 1an lugt
la-2; -1; 0; 1; 2. TU két qua clla HD4, hay xac dinh toa do cac diém A, B, C, D, E.

21213 Trén mat phing toa do Oxy, biéu dién cac diém A, B, C, D, E trong HP5. Dung
thudc thang dé kiém nghiém réng cac diém nay cling ndm trén mét dudng thang.

Ngudi ta cling chi ra rang mot diém bat ki trén dudng thang AB cé toa do thod man
y=2x-1.

D6 thi clia ham s6 y = ax + b (a = 0) 1a mot dudng thang.

Chi y. D4 thi clia ham s6 y = ax + b (a = 0) con dudc goi 1a dudng thang y = ax + b.
A

@3‘ Céch vé dé thi cia ham sé bac nhat

Ta da biét do thi clla ham sé bac nhat y = ax + b (a = 0)
la mot dudng thiang. Do do, dé vé dé thi nay, ta chi can
xéac dinh dugc hai diém phan biét nao do thuéc dé thi réi at=--"AA
vé duong thang di qua hai diém do.
Ta xét hai trudng hop: ;
e Khi b = 0 thi y = ax. D6 thi cla ham s6 y = axla dutng O i
thang di qua géc toa do O(0; 0) va diém A(1; a) nhu
Hinh 7.11. Hinh 7.11
e Khi b = 0 ta thudng xéac dinh hai diém dic biét trén ‘
dé thi 1a giao clQia dd thi véi hai truc toa d6 nhu sau:
- Cho x = 0 thi y = b, ta dugc diém P(0; b) thudc truc PY°
tung Oy.

-~-Choy=0th x= —E, ta dugc diém Q[—E;Oj thudc Q

truc hoanh Ox. 8 a @) _%\ X
- V& dudng théng di qua hai diém P, Q ta dudc dé thi

cia ham sd y = ax + b nhu Hinh 7.12.

y
| Vidu3 5
Vé do thi clia ham s6 bac nhét y = 2x + 4. AP
Gidi. (H.7.13)

Cho x = 0 thi y = 4, ta dugc giao diém clia dé thi véi truc
Oy la P(0; 4).

1

" 9 —

Cho y =0 thi x = -2, ta dudc giao diém cia do thi véi truc _33//_2 3 O{ T 2 &
=1

B J

l"E:‘..

ik J

Ox la Q(-2; 0).
Do thi ham s6 y = 2x + 4 1a dudng thang PQ. Hinh 7.13

V& do thi cla cac ham s6 bac nhét y=-2x+ 3va y = %x.
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7.24. Trong cac ham sé sau, nhiing ham sé nao la ham s6 bac nhat? Hay xac dinh cac
hé s6 a, b clia ching.
a)y=0-x-5; b) y=1-3x; c) y=-0,6x;
d) y =2(x-1+3; &) y=2x2+1.
7.25. Cho ham s6 bac nhat y = ax + 3.
a) Tim hé so0 a, biét rang khi x = 1 thi y = 5.
b) Véi gia tri a tim dugc, hay hoan thanh bang gia trj sau vao va:

X -2 -1 0 1 2
y ? ? ? ? ?

7.26. Vé d6 thi clla cac ham s6 sau:
a) y=2x-6; b) y=-3x+5; c)y:%x.

7.27. Bong euro (EUR) la don vi tién té chinh thiic 8 mét sé quéc gia thanh vién cla
Lién minh chau Au. Vao moét ngay, i gia héi doai gitia dong euro va dong doé la My
(USD) la: 1 EUR = 1,1052 USD.

a) Viét cong thiic dé chuyén déi x euro sang y dé la My. Céng thiic tinh y theo x nay
c6 phaila mét ham sé bac nhat cla x khéng?

b) Vao ngay dé, 200 euro co gia tri bang bao nhiéu doé la My?

¢) Vao ngay do, 500 do la My cé gia tri bang bao nhiéu euro?

7.28. Gia cudc dién thoai cd dinh clia m6t hang vién thong bao géom cudc thué bao la
22 000 dong/thang va cudc goi 1a 800 dong/phut.
a) Lap cong thiic tinh sé tién cudc dién thoai y (dong) phai trd trong thang khi goi x phut.
b) Tinh s6 tién cudc dién thoai phai tra khi goi 75 phut.
c) Néu so0 tién cudc dién thoai phai trd 1a 94 000 dong thi trong thang do thué bao da
goi bao nhiéu phut?

7.29. Ham chi phi don gian nhat l1a ham chi phi bac nhat
y = ax + b, trong dé b biéu thi chi phi cé dinh cia hoat
dong kinh doanh va hé s6 a biéu thi chi phi clia m6i mat
hang dugc san xuat. Gia si rang mot xudng san xuéat xe
dap c6 chi phi ¢6 dinh hang ngay la 36 triéu déng va
moi chiéc xe dap c6 chi phi san xuét 12 1,8 triéu déng.
a) Viét céng thuc clia ham s6 bac nhét biéu thi chi phi
y (triéu déng) dé san xudt x (xe dap) trong mot ngay.
b) V& db thi clia ham s6 thu dugc & cau a.
¢) Chi phi dé san xuét 15 chiéc xe dap trong mét ngay la bao nhiéu?

d) Cé thé s&n xuédt bao nhiéu chiéc xe dap trong ngay, néu chi phi trong ngay doé la
72 triéu dong?
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Khai niém, thudtngit  Kién thic, ki ning

Hé so goc clia duong th

Lam thé nao dé biét hai
dudng thdng y = ax + bva
y=ax+ b’ song song hay
cat nhau nhi?

ang « Nhan biét khai niém hé s6 goc cia dutng thingy = ax + b (a = 0).
- St dung hé s6 goc cla dudng thang dé nhan biét va gidi thich sy
cdt nhau hodc song song clia hai duong thang cho trudc.

Cu vé hai dudng thang
nay trong cung mat
phang toa do Oxy la
biét ngay ma!

ﬂ HE S6 GOC CUA PUONG THANG

Anh ¢6 moét cach nhanh hon
nhiéu ma khéng cén vé hinh.
Trong bai hoc nay chung ta
sé cling tim hiéu nhél

ﬁ Goc tao bdi dudng thang y = ax + b (a= 0) va truc Ox

A :
a>0 /
)

BN SRS ARG R R ORRERR R AR R REE RO RO ERR SR RRD BB A

VA

Trong mét phang Oxy, géc o.tao bdi dudng thang y= ax + b (a = 0) va tryc Ox la géc
tao bdi tia Ax va tia AT, trong d6 A la giao diém clia dudng thang y = ax + b véi
truc Ox, T1a mét diém nao dé thudc dudng thang y = ax + b va ¢6 tung do duong.
Chuy réng 0° < a. < 180° (H.7.14).

//@+
N Ol N r
7A 0 e @] x
s,
xd
a) b)

, Hinh 7.14 Hay dé y: D4ucia hé
EI Trén cung mot mat phéng toa dé Oxy, vé hai dudng s6 a va so sanh goc

thang sau:

(d):y=2x+1va(d): y=-2x+1.

a) So sanh gdc tao bdi dudng thang (d) va truc Ox véi 90°.
b) So sanh géc tao bdi duding thang (d’) va truc Ox vdi 90°.

tuong Uing vai 90°.




EF) Tu kétqua cla HD1, em cé nhan xét gi vé quan hé gilia hé s6 a clia dudng théng
y=ax+ b(a= 0) véi gbc tao bdi dudng thang nay va truc Ox?

Vi cé su lién quan gifia hé s6 a véi goc tao bdi dudng thang y = ax + b va truc Ox nén ta
c6 dinh nghia sau:

‘ Ta goi a la hé s6 goc cla dudng thdng y = ax+ b (a = 0).

1 _ .

@ Xac dinh hé s6 goc clia méi dudng thang sau:
y=3x-1;, y=2-x; y:%(x—ﬂ.

Nhéan xét

e Khi hé s& goc a duong, dudng thidng y = ax + b di |én tii trai sang phai. Géc tao bdi
dudng th&ng nay va truc Ox I géc nhon (H.7.14a).

e Khi hé s6 goc a am, dudng thang y = ax + b di xuéng tif trai sang phai. Géc tao bai
dudng thang nay va truc Ox la goc tu (H.7.14b).

v
— \
4

Tim ham s6 bac nhét c6 db thi la dudng thang cé hé s6
géc a = -2 va di qua diém (1; 2).

Giai. (H.7.15) o)
Ham s8 bac nhat can tim co dang y = -2x + b.

Vi dudng thang di qua diém (1; 2) nén ta cé: —+5
2=-2.1+b,suyrab=4. |

Vay ham s6 cantimla y = -2x + 4. Hinh 7.15

Luyén tap 1

Tim ham s& bac nhat ¢6 dé thi la dudng thang cé hé s6 goc la 3 va cat truc tung tai
diém co tung dd bang -1.

%4 Tranh luan
2x+1

Pudng thang y = c6 hé s6 géc béng bao nhiéu?

Pudng thédng nay cé hé sé Khong dung, duéng thang
géc a=2. nay cé hé s6 goéc a = 1.

Theo em, ban nao tra 16i ding, ban nao tra 10i sai? Vi sao?
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a PUONG THANG SONG SONG VA PUONG THANG CAT NHAU

,6 Nhan biét hai dudng thang song song

Trén cling mot mét phang toa do Oxy, vé hai dudng
thdng y = 2x va y = 2x + 1. C6 nhan xét gi vé vi tri
tuong déi cGa hai dudng thang nay?

Hai dudng thang y = ax + b (a = 0) va y = ax + b’ , -

. : ) b o| /£
(a'= 0) song song véi nhau khi a = a), b= b'va ngudc ‘e /a
lai; trung nhau khi a = a', b = b'va ngudc lai. / 5

s ¥

Hinh 7.16

\J) R R

H Tim cac cap dudng thang song song vGi nhau trong cac dudng thang sau:
a)y=2x+1; b) y=-1-2x; C)y=2+2x d) y=-1+2x.

Tim glatn clla m dé dudng thang y = (m + 1)x + 2 (m = -1) song song véi dudng thang
y=-2x+ 1.

Giai
Hai duong thang da cho song song véi nhau khim + 1 = -2, tic la m = -3.
Gia tri nay thod man diéu kién m = -1.

Vay gia tri m can tim la m = -3.

ﬁ Nhan biét hai dudng thang cat nhau

m Cho hai duding thang y = 2x - 1 va y = x - 3. Bang cach so sanh hai hé sé géc,
hay cho biét hai duding thang nay cé song song hay tring nhau khéng.

Hai dudng thang y = ax + b(a= 0) va y = ax + b' (a'= 0) cat nhau khi a = a’
va ngugc lai.

h Tim cac c&p dudng thang cit nhau trong cac duding thang sau:
a)y=2x+1; b) y=2x; c)y=2+2x; dy=1-2x
Tim cac gia tri cia m dé dudng thang y = mx— 2 (m = 0) cat dudng thang y = -2x + 1.
Giai
Hai duding thang da cho cét nhau khi m = -2.
Két hgp vdi diéu kién da cho, ta dudc cac gia tri m can tim la: m= 0 va m=-2.
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IEXIEY Cho hai ham s6 bac nhét y=2mx + 1 va y= (m - 1)x + 2.
Tim cac gia tri cla m dé dé thi cla hai ham sd da cho la:
a) Hai dudng thang song song véi nhau.
b) Hai duding thang cit nhau.

%fThffthéch nhoé
Liéu hai dudng thang phan biét véi cing hé s6 goc, cé thé co:
a) Cung giao diém vdi truc Ox khéng?
b) Cung giao diém v&i truc Oy khéng?

Van dung _

Em hay trinh bay cach lam cla anh Pi dé tra 16i cau hdi clia ban Vuéng trong tinh huéng
mé dau.

BAITAP

7.30. Tim ham s6 bac nhét cé dé thi 1a dudng thang di qua diém (1; -2) va cé hé s6 goc la 3.

7.31. Tim ham s6 bac nhat ¢6 do thi la dudng thang cé hé s6 goc la -2 va cat truc hoanh
tai diém c6 hoanh dé bang 3.

7.32. Hay chi ra cac cap dudng thang song song véi nhau va cac cdp dudng thang
c&t nhau trong cac dudng thang sau:

a)y=-x+1; b) y = -2x + 1;
C) y=-2x+ 2; d) y=-x.

7.33. Cho hai ham s6 bac nhdt y = mx - 5 va y=(2m + 1)x + 3. Tim cdc gia tri clla m dé
do6 thi clia hai ham s6 la:
a) Hai dudng thdng song song véi nhau.
b) Hai dudng thang cét nhau.

7.34. Tim ham s6 bac nhat cé dé thi 1a dudng thing song song véi dudng thang y = -3x + 1
va di qua diém (2; 6).

7.35. Trong mét phing toa d6 Oxy, cho hai duding thang y = x va y = -x + 2.
a) V& hai dudng thang da cho trén cling mat phéng toa do.
b) Tim giao diém A clia hai dudng thang da cho.

¢) Goi B la giao diém clia dudng thang y = -x + 2 va truc Ox. Chiing minh tam giac
OAB vuéng tai A, tiic 12 hai dudng thang y = x va y = —x + 2 vuéng géc véi nhau.

d) C6 nhan xét gi vé tich hai hé s géc cla hai dudng thang da cho?
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Cho ham s6 bac nhat y = ax + 5.

a) Xac dinh hé s6 a, biét do thi ham s& di qua diém A(1; 3).
b) Vé d6 thi ham s6 da cho vdi gia tri a tim dugc & cau a.
Gidi

a) Vi db thi ham s8 di qua diém A (1; 3) nén ta cé:

3=a+5haya=-2.

b) Véi a = -2 ta ¢6 ham s6 y = -2x + 5. D0 thi cla ham iinh 7.7
sG nay la mot dudng thang.

Cho x = 0 thi y = 5, ta dugc giao diém cla dé thi véi truc tung 12 P(0; 5).

Cho y=0thix= g ta dugc giao diém cla dé thi véi truc hoanh |a O@; OJ.

D6 thi clia ham s6 y = -2x + 5 la dudng thang PQ (H.7.17).

S6 tién dién phai tra trong thang khi lugng dién st dung x (kWh) trong khodng tli 51 kWh
dén 100 kWh dugc cho béi cong thic sau:

T(x) = 1 734x - 2 800 (ddng).
a) Tinh s6 tién dién phai tra khi lugng dién tiéu thu trong thang 1a 90 kWh.

b) N&u s tién dién phai tra trong thang la 144 590 déng thi gia dinh dé da si dung
bao nhiéu kWh dién?

Giai
a) Khi x=90taco: T(90) =1 734 - 90 - 2 800 = 153 260.
Vay khi lugng dién tiéu thy trong thang la 90 kWh thi s6 tién dién phai trd la 153 260 dong.
b) Ta phai tim x sao cho T(x) = 144 590, tic la
1734x -2 800 = 144 590
1734x =147 390
x = 85 (thoa man).

Vay gia dinh nay da sli dung 85 kWh trong thang dé.
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BAITAP

7.36. Chohaihamsb y=2x-1vay=-x+ 2.
a) Trong cling méit phang toa do Oxy, vé dé thi clia hai ham sé da cho.
b) Tim toa dé giao diém cla hai d6 thj trén.
7.37. Cho ham s6 bac nhat y = (3 - m)x +2m + 1.
Tim cac gia tri cla m dé dé thi cia ham sé da cho la:
a) Budng thang di qua diém (1; 2).
b) Budng thadng cat dudng thang y = x + 1 tai mot diém ném trén truc tung.

7.38. Cho do thi clia m6t ham sé bac nhat y = f(x) iz
nhu Hinh 7.18. y=1x

Hay giai cac phuong trinh sau:

a) f(x) = 70;
] A /(40

c) fix) =0. Hinh 7.18

(30; 70)

< ¥

7.39. Gia cudc taxi cia mot hang xe taxi khi quang duong di chuyén x (km) trong khoang
tl trén 1 km dén 30 km dudc cho bdi cong thiic sau:
T(x) = 10 000 + 13 600 - (x - 1) (déng).
a) Tinh s6 tién phai tra khi xe di chuyén 20 km.
b) Néu m6t hanh khach phai trd 200 400 déng thi hanh khach d6 da di chuyén bao
nhiéu kilémét?

7.40. Trong li thuy8t tai chinh, gid fri sé séch la gia tri cha mét tai sdn ma cong ty sl

dung dé xay dung bang can ddi ké toan clia minh. Mét s6 cong ty khdu hao tai san
clia ho bang cach s dung phudng phap khdu hao dudng thang dé gia trj clia tai san
giam mét lugng ¢d dinh mbi nam. Mic suy gidm phuy thudc vao thai gian sif dung hiiu
ich ma céng ty dat vao tai san do.
Gia s moét céng ty viia mua mot chiéc may photocopy méi véi gia 18 triéu dong.
Cong ty Iya chon céach tinh khau hao chiéc may photocopy nay theo phudng phéap
khau hao dudng thang trong thsi gian 3 nam, tic 1a mdi nam gia tri cia chiéc may
photocopy sé gidm 18 : 3 = 6 triéu dong.

a) Viét ham s8 bac nhat biéu thi gia tri s6 sach V(x) clia may photocopy dudi dang mét
ham s6 theo thai gian st dung x (nam) cla no.

b) V& d6 thi cla ham s6 bac nhat y = V(x).
c) Gia tri s& sach clia may photocopy sau 2 ndm s dung |& bao nhiéu?

d) Sau thai gian s dung la bao lau thi may photocopy c¢6 gia tri s6 sach la 9 triéu déng?
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A. TRAC NGHIEM

7.41. Phuong trinh n&o sau day la phuong trinh bac nhat mot 4n?

A.Ox+2=0. B.2x+1=2x+ 2.
C.2x%+1=0. D.3x-1=0.

7.42. Tap nghiém S clia phuong trinh 3(x + 1) - (x—2)=7 - 2x 1a
A.S={0}. B. sz{%}
C.8=a. D.S8=R

7.43. Ham s6 nao sau day la ham s6 bac nhat?

A y=0x+3. B. y=8¢ 2
C.y=2x D.y=0.

7.44. Dudng thang c6 hé sé géc bang 2 va di qua diém (-1; 2) la
A y=2x+2. B.y=2x—1.
C.y=-x+2. D.y=2x+4.

7.45. Gia tri m dé dudng thang y = (m + 1)x + 2 song song véi dudng thang y = -2x 1a

A.m=-3. B.m=-2.
C.m=2. D.m=1.
B. TU LUAN

7.46. Giai cac phuong trinh sau:
a) 5(x—1) - (6 - 2x) = 8x— 3 py 2, e Wl

3 2 4

7.47. S6 tién thué thu nhép ca nhan khi muc thu nhap chiu thué trong nam trong khoang
tU trén 60 triéu dong dén 120 triéu ddng dugc cho bédi cong thiic sau:

T(x) = 0,1x - 3 (triéu dong),
trong d6 60 < x < 120 (triéu dong) Ia muic thu nhap chju thué cla ngudi doé trong nam.

a) Tinh s6 thué thu nhap phai dong khi miic thu nhap chiu thué trong nam la
100 triéu dong.
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b) Néu mét ngudi phai dong 8 triéu déng tién thué thu nhap ca nhan thi muc thu nhap
chiu thué€ cla ngudi do trong nam la bao nhiéu, biét rang ngudi dé co thu nhap chiu
thué trong khoang tii trén 60 triéu dong dén 120 triéu dong?

7.48. M6t clra hang sach gidm gia 30% cho mét cubn séach. Néu gia mdi clia cudn sach
la 63 000 déng, thi gia cii cla cudn sach dé la bao nhiéu?

7.49. Hai 6 16 cung xudt phat ti Ha N6i di Ha Long ltc 8 gid sang, trén cung mot tuyén
duong. Van téc clla moét 6 td I6n hon 5 km/h so v6i 6 t6 kia. Xe di nhanh hon dén
Ha Long luc 10 gi¢ 45 phat sang, trude xe kia 15 phut. Héi van téc clia méi 6 16 la
bao nhiéu? Tinh dd dai quang dudng ti Ha Noi dén Ha Long.

7.50. Cho ham s6 bac nhat y = (m + 2)x + 3.
a) Tim m dé dé thi ham s6 song song véi dudng thing y = —x.
b) V& do6 thi ham s6 véi gia tri m tim dugdc & cau a.

¢) Tim giao diém A clia d6 thi ham s6 tim dugc & cau a va dé thiclla ham s6 y= x+ 1.
Tinh dién tich cla tam giac OAB, trong do B la giao diém clia d6 thi ham s6 y = x + 1
véi truc Ox.
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Trong chuong nay cac em sé
duoc biét cach tinh xac sudt cla
mot s6 bién ¢6 don gian va udc
lugng xac suat cia bién cd bang .
xac suat thuc

S99 {1} KET QuA CO THE VA KET QUA THUAN LOI

Khai niém, thudt ngitr  Kién thic, kinang

- Kétqua cd thé « Xacdinh cac két qud cd thé cia hanh dong, thuc nghiém.
« Két qua thudn lgi « Xac dinh cac két qua thuan lgi cho mot bién ¢ lién quan tdi hanh dong,
thuc nghiém.

Tai vong chung két cudc thi Chinh phuc tri thic, ban té chiic soan 20
cau hdi thudce cac linh vuc khac nhau, méi cau héi dudgc viét trong mot
phi€u va dugc danh sé ti 1 dén 20. Cac cau hoi tlii sd 1 dén s6 4 thudc
linh vuc Lich sl - Dia li, t s6 5 dén s6 12 thudc linh vuc Khoa hoc
tu nhién, ti s6 13 dén sé 18 thudc linh vuc Van hoc; ti s6 19 dén sé 20
thudc linh vuc Toan hoc.

Ban Son rat ngau nhién mot phiéu ti hop dung cac phiéu cau hoi.
Sadn hoc gidi moén Lich st nén mong rat duge cau hoi thude Iinh vuc
Lich sU - Dia Ii.

Liéu ban Son c6 rat duge phiéu cau hdi minh mong mudén khéng?
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n KET QUA CO THE CUA HANH PONG, THUC NGHIEM

@ K&t qua c6 thé
EEE) Trong tinh huéng mé ddu, em hay cho biét:

a) Ban Son c6 chic chan rut duge phigu cau héi s6 2 hay khong?

b) Khi ban Son rat mot phiéu bat ki thi cé bao nhiéu két qua co thé xay ra?
Trong thuc té, ta thuong gap cac hanh dong, thyc nghiém ma két qua cla ching
khéng thé biét truée khi thyc hién. Tuy nhién, trong nhiéu trudng hop ta cé thé xac dinh

dugc tat ca cac két qua cé thé xay ra (goi tét la cac két qua c6 thé) clia hanh dong,
thuc nghiém dé.

Mot hop dung 5 quéa cau mau xanh duge danh sé 1; 2; 6 6 6 6 e
3; 4; 5 va 4 qua cau mau doé dudc danh s6 1; 2; 3; 4.

Lay ngau nhién mo6t qud cau trong hop. Liét ké tat ca - -
cac két qua cé thé clia hanh déng nay. C6 bao nhiéu 6 Q
két qué c6 thé?

Giai

Ki hiéu 5 qua cau mau xanh dugc danh sé 1; 2; 3; 4; 5 1a X1, X2, X3, X4, X5 va 4 qua
cau mau dé dugc danh s6 1; 2;: 3; 4 1a D1, D2, D3, D4.

Céc két qua c6 thd clia hanh déng nay la X1, X2, X3, X4, X5, D1, D2, D3, DA4.
C6 tat cad 9 két qua cé thé.

Luyén tap 1 =
Al Aacoa

Chon ngau nhién mét chii cai trong cum tii “TOAN HOC EEGHIKLM
VA TUOI TRE”. Liét ké tt ca cac két qua c6 thé cla NOOO p OR

hanh dong nay.
. 2 STUUVXY
42 Tranh luan
M6t tai dung 12 vién bi ¢6 hinh dang nhu nhau, chi khac mau, trong dé c6 5 vién bi
mau do, 4 vién bi mau xanh va 3 vién bi mau vang. Lay ngau nhién mot vién bi trong tai.
Hoi c6 tat c& bao nhiéu két qua co6 thé?

Khéng dung! Cac vién bi co hinh dang nhu
nhau, chi khdc mau nén co 3 két qua cé thé
la bi mau do, bi mau xanh va bi mau vang.

Cd6 12 vién bi nén co
12 két qua c6 thé.

Theo em, ban nao néi dung?
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a KET QUA THUAN LOI1 CHO MOT BIEN €O

BN NN RR SRR RRRRERE

§i]
ﬁ Két qua thuan Igi

Trd lai tinh huéng mé& dau, két qua cla hanh déng rat ngau nhién mot phi€u cau hoi
cla Son la mét cau hoi nao do trong sé 20 cau hdi duge danh sé ti 1 dén 20.
C6 20 két qua co thé la phiéu s6 1, phiéu s6 2,..., phiéu s6 20.

Xét bién c6 E: “Son rut duge phi€u cau hoi thuéc Iinh vuc Lich sl - Dia Ii".

IT8) Em hay xac dinh cac két qua c6 thé dé bién c6 E xay ra.

Xét mot bién c6 E, ma E c6 xay ra hay khong xay ra tuy thudc vao két qué cla
hanh dong, thuc nghiém T.

M6t két qua co thé cla T dé bién ¢ E xay ra dugdc goi la két qua thuan Igi cho
bién co E.

D 6i van nghé khoi 8 cia mot trudng Trung hoc ¢d sé ¢6 14 ban, trong do ¢6 4 ban nam
I6p 8A, 5 ban nii I6p 8B, 3 ban nam I6p 8C va 2 ban nii I6p 8D. Chon ngau nhién mot
ban trong do6i van nghé khéi 8 dé tham gia tiét muc van nghé cla trudng.

a) Liét ké tat ca cac két qua cé thé clia hanh déng trén. C6 tat ca bao nhiéu két qua
c6 thé?

b) Liét ké cac két qua thuan Igi cho cac bién cé sau:
* E: “Chon dugc mot ban I1Gp 8A”;
* F: “Chon dugc mét ban ni”.
Giai
Kihiéu 4 ban nam I6p 8A la A1, A2, A3, A4;
5 ban nii I6p 8B la B1, B2, B3, B4, B5;
3 ban nam Iép 8C la C1,C2, C3;
2 ban nii I6p 8D la D1,D2.
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a) Céc két qua co thé clia hanh dong trén 1a A1, A2, A3, A4, B1, B2, B3, B4, B5, C1,
C2,C3, D1, D2. C6 14 két qua c6 thé.

b) Bién c6 E xay ra khi ta chon dugc mot ban I6p 8A. Do do6 cac két qua thuan Igi cho
bién cd E la A1,A2, A3, A4.

Bién c6 F xay ra khi ta chon dugc mot ban nii. Do dé cac két qua thuan Igi cho bién ¢ F
la B1, B2, B3, B4, B5, D1, D2.

Luyén tap 2

Trd lai Vi du 2, hay liét ké cac két qua thuan Igi cho céac bién ¢ sau:
* @: “Chon dugc mét ban nam”;
* H: “Chon dugc mét ban I6p 8C hoac 8D”.

BAITAP

8.1. Vudng thuc nghiém gieo m6t con xuc xac.
a) Liét ké cac két qua c6 thé clia thuc nghiém trén.
b) Liét ké cac két qua thuan Igi cho cac bién cé sau:

*+ A: “S8 chdm xuat hién trén con xuc xac la hgp sd”;
* B: “S6 ch&m xuat hién trén con xuc xac nhé hon 5”;

» C: “S6 cham xudt hién trén con xuc xac la s6 18”.

8.2. M6t hop dung 12 tadm thé, dugce ghi s 1; 2;...; 12. Ban Nam rit ngau nhién mot tam
thé tu trong hop.

a) Liét ké cac két qua co thé cla hanh dong trén.

b) Liét ké cac két qua thuan Igi cho cac bién c6 sau:
» A: “Rut dudc tdm thé ghi s6 chan”;
*» B: “Rut dugc tdm thé ghi s6 nguyén to”;
» C: “Rut dudc tAm thé ghi s chinh phuong”.

8.3. Ban An c6 16 cudn sach, trong dé c6 4 cudn sach tiéu thuyét, 5 cudn sach Lich s,
3 cubn sach Khoa hoc tu nhién va 4 cuén sach Toan. Cac cudn sach nay dugc xép
tuy y trong td sach. Ban Binh dén chgi va 1dy ngau nhién mét cuén sach trong
ta sach cla An.

a) Liét ké cac két qua cé thé clia hanh dong trén.

b) Liét ké cac két qua thuan Igi cho cac bién ¢co sau:
» E: “Binh I8y dugc mdt cudn sach tiéu thuyét”;
» F: “Binh lay dudc m6t cudn sach Khoa hoc tu nhién hoac cuén sach Toan”;
*» G: “Binh lay dugc mét cudn sach khéng phai la sach Lich sl
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CACH TINH KAC SUAT CUA BIEN CO BANG Ti SO

Khai niém, thuat ngir Kién thiic, ki nang
Cong thdc tinh xdc sudt Tinh xdc sudt bang ti sd gitia s6 két qua thudn lgi cho bién cd
va s6 két qua c6 thé trong truting hop cac két qua cd thé la dong
khé nang.

M6t thi dung 20 vién keo giéng hét nhau nhung khac
loai, trong dé c6 7 vién keo siia, 4 vién keo chanh,
6 vién keo dira va 3 vién keo bac ha. Ban Lan lay ngau
nhién mot vién keo tU tui. Tinh xac sudt dé Lan ldy
dugc vién keo sUa.

Khéng dung, chi c¢6 4 két qua co thé
nhung ching khéng déng kha nang.
T6 thdy xéc suét dé Lan ldy dugc vién
keo siia la cao nhéat vi trong tdi cd
nhiéu vién keo slia nhat. Nhung ¢
khong biét xac sudt dé Lan ldy dugc
vién keo slia chinh xac la bao nhigu?

Cac vién keo giong hét nhau, chi
khac loai nén c6 4 két qua co thé 1a
I8y dugc vién keo siia, vién keo
chanh, vién keo dua va vién keo
bac ha. Do dé, xac suét dé Lan ldy
dudc vién keo sua la %

Trong bai hoc nay sé gilp cac em tra 10i dugc cau héi cla ban Tron.

St
€2 cach tinh xé4c suét bing ti s6

Mudn tinh xac suét trong nhiing tinh huéng tuong ty nhu trén ta c6 céng thuc tinh
xac sudt sau:

Gia thiét rang cac két qua cé thé clia mét hanh dong hay thuc nghiém 1a déng
kha nang. Khi dé, xac sudt clia bién ¢6 E, ki hiéu la P(E), bang ti s8 gilia s6 két
qua thuan Igi cho bién ¢6 E va téng sé két qua cé thé.
S6 két qua thuan Igi cho E
P(E) = :

Téng s6 két qua cé thé
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‘A:“'-m__—
Nhan xét. Viéc tinh xac suat ciia mot bién coé E trong moét hanh dong hay thuc nghiém
déng kha nang sé gbm céc budc sau:
Budc 1. Dém cac két qua co thé (thudng bang cach liét ké);
Budc 2. Chi ra cac két qua c6 thé 14 déng kha nang;
Budc 3. Dém céac két qua thuan Igi cho bién c6 E;

Budc 4. Lap ti s6 gitta s6 két qua thuan Igi cho bién cé E va téng s6 két qua co thé.

M6t tAm bia cling hinh tron dugc chia thanh 12 hinh quat
nhu nhau va danh s6 1; 2; 3;...; 12 (H.8.1), dudc gan vao
truc quay cé mii tén c6 dinh & tam. Quay tdm bia xem
mdi tén chi vao hinh quat nao khi tdm bia diing lai, tinh
xac suat clia cac bién cd sau:

a) A: “Mi tén chivao hinh quat ghi s6 nguyén t6”;

Hinh 8.1

b) B: “Mdi tén chi vao hinh quat ghi s6 chinh phucng”.

Giai

Co6 12 két qua cé thé, do la 1; 2;...; 12. Do 12 hinh quat nhu nhau nén 12 két qua cé thé
nay la dong kha nang.

a) Cac két qua thuan Igi cho biéncé Ala 2; 3; 5; 7; 11. C6 5 két qua thuéan Igi cho

bién c6 A. Do do, xac sudt cla bién co A la P(A):%.

b) Céac két qua thuan Igi cho bién c6 Bla 1; 4; 9. C6 3 két qua thuan Igi cho bién c6 B.

Do d6, xac sudt cla bién c6 Bla P(B)= %: %

Luyén tap 1

Trd lai tinh huéng md dau. Tinh xéac suat dé Lan |8y dugc:
a) Vién keo slia;

b) Vién keo chanh.

Mot hép dung 18 vién bi cing khoi lugng va kich thudce, véi hai mau doé va vang, trong
d6 s6 vién bi mau vang gédp doi sé vién bi mau doé. Binh ldy ngau nhién mét vién bi ti
trong hop. Tinh xac suét dé Binh Idy dudc vién bi mau vang.
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Giai

Goi x |a s6 vién bi mau dé. Khi doé so vién bi mau vang l1a 2x.

Theo dé bai, taco x+2x = 18, hay 3x =18, tlic la x = 6.

Do do, so vién bi mau vang la 12.

Do Binh ldy ngau nhién mét vién bi tii hop c6 18 vién nén cé 18 két qua cé thé va cac
két qué do la dong khé nang.

; G R T E o b @ 2 2
Vay xac suat dé Binh lay dugc vién bi mau vang la %:5.

Luyén tap 2

Trén gia sach cla thu vién c6 15 cuén sach, trong dé c6 mot s6 cudn tiéu thuyét.
Ngudi th thu d&t thém 5 cuén tidu thuyét thu vién méi mua vao gia sach. Ban Nam
dén muon sach, chon ngdu nhién mét cudn sach trén gia. Biét rang xac suét dé chon

el 0 rd Y 3 2 . # 2 a . # F - A d - e
dugc cudn tiéu thuyét la = Hoi ltc dau trén gia sach ¢ bao nhiéu cudn tiéu thuyét?

1% Tranh luan
M6t thi dung 17 vién bi cung khéi lugng va kich thude, chi khac mau, trong dé co
8 vién bi mau do, 5 vién bi mau xanh va 4 vién bi mau vang. Lay ngau nhién mot
vién bi tu trong tli. Tinh xac suét cta bién cé E: “Lay dudc vién bi mau dé”.

©O 17 wigr i M6 g, 17 Céc vién bi cung khéi lugng va

két qua co thé. Co 8 vién bi kich thudc, chi khac mau, nén chi

mau do nén co 8 két qua 6 3 k&t qua c6 thé 1a vién bi mau

thuan Igi cho bién cé E. dd, vién bi mau trdng va vién bi
) 8

Vay P(E)= . mau vang. Do d6 P(E)= %

Vuéng va Tron ai néi dung? Tai sao?

BAITAP

8.4. M6t hinh tron dugc chia thanh 20 hinh quat nhu nhau,
danh s6 tu 1; 2;...; 20 va dugc gan vao truc quay cé mdi
tén ¢6 dinh & tam (H.8.2). Quay tdm bia va quan sat
xem mdi tén chi vao hinh quat nao khi tdm bia duing lai.

Hinh 8.2
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Tinh xac suét dé mi tén:
a) Chi vao hinh quat ghi s6 chia hét cho 4.
b) Chi vao hinh quat ghi s6 khong phai la s6 nguyén t6.
8.5. M6t tui dung cac vién keo gidng hét nhau, chi khac mau, trong do co 5 vién keo mau
den, 3 vién keo mau do, 7 vién keo mau trang. Ly ngau nhién mot vién keo trong tui.
Tinh x&c sudt clia cac bién ¢ sau:
a) E: “Lay dudc vién keo mau den’;
b) F: “Lay dudc vién keo mau den hoac mau dd”;
c) G: “Léy dudgc vién keo mau trang”;
d) H: “Khong lay dugce vién keo mau do”.
8.6. Trong mét chiéc hdp c6 15 tdm thé giéng nhau duge danh s6 10; 11;...; 24. Rut ngau
nhién mot tAm thé ti trong hop. Tinh xac suét clia cac bién cd sau:
a) A: “Ruat dugc tam thé ghi sé 187;
b) B: “Rut dugc tam thé ghi sé nguyén t6”.
8.7. Tro chdi vong quay may man.
Mot banh xe hinh tron dudc chia thanh 12 hinh quat
nhu nhau, trong d6 ¢6 2 hinh quat ghi 100 diém, 2 hinh
quat ghi 200 diém, 2 hinh quat ghi 300 diém, 2 hinh
quat ghi 400 diém, 1 hinh quat ghi 500 diém, 2 hinh
quat ghi 1 000 diém, 1 hinh quat ghi 2 000 diém (H.8.3).
O méi lugt, ngudi choi quay banh xe. Mdi tén ¢6 dinh
gan trén vanh banh xe diing & hinh quat nao thi ngugi
choi nhan dugc s& diém ghi trén hinh quat do.

« L 6
Hinh 8.3

Ban Lan chai trd chgoi nay. Tinh xac suat cla cac bién co sau:
a) A: “Trong mot lugt quay, Lan dugc 400 diém”;
b) B: “Trong mét luot quay, Lan dudc it nhat 500 diém”.
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MOI LIEN HE GIUA KAC SUAT THUC NGHIEM
VGI KAC SUAT VA UNG DUNG

Khai niém, thuat ngir Kién thuc, ki nang
Xdc sudt thuc nghiém « Tinh xdc sudt thuc nghiém trong mat s6 vi du cd tinh hudng thuc té.
» Udc lugng xdc sudt cia mot bién c6 bang xdc sudt thuc nghiém,

- Ung dung trong mdt s6 bai toan don gian.

Hinh 8.4 la canh tac dudng 6 dudng
Nguyén Trai (Ha N6i) vao gid cao diém
budi sang, tu khodng 7 gi& 30 phat
dén 8 git. Liéu ta c6 thé tinh dugc xac
sudt cla bién ¢6 “Tac dudng vao gid cao
diém budi sang & dudng Nguyén Trai" aE=
hay khéng? Hinh 8.4

[fim

ﬂ XAC SUAT THU'C NGHIEM CUA MOT BIEN €O

G 16p 6, ching ta da biét khai niém xac suat thuc nghiém clia mot sy kién trong mét s6
trd chai, thi nghiém don gian. Trong phan nay, ching ta sé tim hiu khai niém xac suat
thuc nghiém clia mét bién ¢d trong nhiing tinh huéng thuc té.

5

[IGII Ong An theo dbi va théng ké s8 cude goi dién thoai
dén cho 6ng trong mot ngay. Sau 59 ngay theo déi,
két qua thu dugc nhu sau:

(EX TR TR T

S6 cudc dién
thoai goi dén|(0|1|2 |3 |4 |5|6|7|8
trong mot ngay

S6 ngay 5(9(15|10|5|6 (4|2 (3

Goi A la bién ¢6 “Trong mot ngay 6ng An nhan dugc nhiéu hon 6 cudc goi”. Hoi
trong 59 ngay, c6 bao nhiéu ngay bién c6 A xuat hién?

Gia s trong n lan thyc nghiém hodc n lan theo do6i (quan sat) mot hién tugng ta thay
bién ¢6 E xay ra k lan. Khi d6 xac suét thyc nghiém clia bién c¢6 E bang E, tuc la
n

bang ti s6 gilra s6 lan xuat hién bién ¢c6 E va s6 lan thuc hién thuc nghiém hoéc theo
doi hién tugng do.
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TrG lai tinh huéng trong HDP1. Goi E la bién ¢6 “Trong mét ngay 6ng An nhan dugc it
nhat 5 cudc goi dién thoai” va F la bién ¢6 “Trong mét ngay 6ng An nhan dugc nhiéu
nhat 3 cudc dién thoai”. Tinh xac sudt thuc nghiém cla bién c6 E va bién ¢é F.

Giai

e Trong 59 ngay theo doi c6 6 ngay c6 5 cudc goi, 4 ngay c6 6 cudc goi, 2 ngay co
7 cudc goi va 3 ngay co 8 cudc goi.

Do dé, sé ngay cé it nhdt 5 cudc goila 6 + 4 + 2 + 3 = 15 (ngay).

Nhu vay trong 59 ngay theo dbi, 6ng An thay bién c6 E xay ra 15 lan.

Vay xac suat thuyc nghiém clia bién co E la g
e Trong 59 ngay theo dai ¢6 5 ngay khdng ¢6 cudc goi, 9 ngay c¢é 1 cudc goi, 15 ngay
c6 2 cudc goi va 10 ngay c6 3 cudc goi.

Do d6, sé ngay ¢ nhiéu nhat 3 cudc goila 5+ 9 + 15 + 10 = 39 (ngay).

Nhu vay trong 59 ngay theo doi, 6ng An thdy bién c6 F xay ra 39 lan.

Vay xac suat thuc nghiém cta bién ¢6 Fla %

Luyén tap 1

M6t clia hang théng ké sé lugng cac loai dién thoai ban dugc trong mét ndm vira qua
nhu sau:

Loai dién thoai | A B C

S6 lugng ban dugc (chiéc) | 712 1035 | 1085

Tinh xac suét thuc nghiém cla bién c6 E: “Chiéc dién thoai loai A dugc ban ra trong
nam dé cua clia hang”.

E MOI LIEN HE GIUA XAC SUAT THUC NGHIEM VG1 XAC SUAT
Pl

i ]

L

Ta da biét khd nang xay ra cla mot bién ¢ dudgc do ludng bang moét s6 nhan gia tri
tli 0 dén 1, goi la xdc sudtclia bién c6 do. Trong Bai 31, ta da co6 cong thiic tinh xac
suét cia mot bién c6 véi gia thiét rang cac két quéa co6 thé clia mot hanh déng hay
thuc nghiém Ia dong kha nang.

Tuy nhién trong nhiéu tinh huéng, gia thiét trén khéng thod man. Ngudi ta thay rang
¢6 thé udc luong xdc suét cia mot bién cé nhd xdc sudt thuc nghiém.

Xac suét cla bién ¢6 E dugc udc lugng bang xac suét thuc nghiém cla E:
k
FlEbm—
(£)=2
trong dé n 1a s6 lan thiic nghiém hay theo déi moét hién tuong,

kla so lan bién c6 E xay ra.
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Kiém tra ngdu nhién 500 chiéc ti vi do nha may X san xudt thi cé 4 chiéc khong dat
chat lugng. Hay udc lugng xac suat cla bién c6 E: “M6t ti vi clla nha may X san xuat
khong dat chat lugng”.

Giai

Trong 500 lan quan sat ta thdy bién cé E xay ra 4 lan.

Do 66, xéc sust thyc nghiem cla bién o £ 1a =.=0,008 = 0,8%

Vay xac sudt cla bién c6 E dudc udc luong 1a 0,8%.

Luyén tap 2

Trd lai tinh huéng mdé dau. Gia st camera quan sat duong Nguyén Trai trong 365 ngay
ghi nhan dugc 217 ngay tic dudng vao gid cao diém budi sang. TU s6 liéu théng ké
dé, hay udc lugng xac sudt clia bién cd E: “TAc dudng vao gid cao diém budi sang &
dudng Nguyén Trai".

Thong ké t6i ngay 26-12-2021, toan thé gidi co
279 830 788 nguci nhiém Covid-19, trong d6 co
5 413 126 ngudi tli vong. (Theo www.worldometers.info).

Fight against COVID-10

Hay udc lugng xac suat ngudi nhiém Covid-19 bi
tli vong.

Giai

Theo ddi 279 830 788 ngudi nhiém Covid-19 va théng ké c6 5 413 126 ngudi tli vong.

o~

Vay xéac sudt thuc nghiém clia bién cé “Nguci nhiém Covid-19 bj ti vong” 1a

5413126 0193 =193%.
279 830 788

Vay xac suat ngudi nhiém Covid-19 bj tii vong dudc udc lugng la 1,93%.

Luyéntap 3

Trong 240 000 tré sd sinh chao dsi ngudi ta thay c6 123 120 bé trai. Hay udc lugng
xac suat clia bién c6 “Tré sd sinh la bé gai”.

B UNG DUNG

X4ac sudt thuc nghiém cé thé s dung dé dua ra du bao sd 1an xay ra mot su kién,
hién tugng trong tuong lai.
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Mot nha may san xuét linh kién dién ti, kiém tra chat lugng clia 100 san pham. Két qua
dudc ghi trong bang sau:

Sé 16i 0 1 > 1
S6 s&n pham 62 35 3

a) Chon ngau nhién mot san phdm clia nha may. Hay tinh xac suat thyc nghiém cda
cac bién c6 sau:

A: “San pham khong c6 16i”;

B: “San phdm cé dang 1 16i";

C: “San pham c¢6 nhiéu hon 1 161",

b) N&u kiém tra 120 san pham khac, hay du doan:

e C6 bao nhiéu san pham khoéng co6 16i?

e C6 bao nhiéu san pham co dung 1 16i?

e C6 bao nhiéu s&n pham nhiéu hon 1 16i?

Giai

a) Xac sudt thyc nghiém clia cac bién cd A, B va C tuong lng la
62 35 3
— =062 —=0,35 va — = ;
100 " 100 % 100 e

Vay ta co6 cac udc lugng sau: P(A) = 0,62; P(B) =0,35; P(C) = 0,03.
b) Khi kiém tra 120 san phdm khac.

e Goi kla s6 san pham khéng co 16i.

Ta cé P(A) = % Thaykgié tri u6c lugng clia P(A) 6 trén, ta dugc

— 0,60 k=120- 0,62 = 74,4.
120 0,62. Suy ra 0-0,6

Vay c6 khoang 74 san phdm khoéng c¢6 16i.

e Goi hla s6 san pham cé ding 1 16i.

Ta c6 P(B) = % Thay gia tri udc lugng cliia P(B) & trén, ta dugc
h

—— =0,35. Suy ra h=120- 0,35 = 42.
120

Vay c6 khoang 42 s&n pham cé dung 1 16i.
e Goi m la s& san pham c6 nhiéu hon 1 16i.

Ta co P(C) = % Thay gia tri udc lugng cta P(C) 6 trén, ta dugc

L. 0,03. Suyram=120-0,03 = 3,6.
120

Vay c6 khodng 4 san phdm c6 nhiéu hon 1 16i.
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Nhu vay, ta du doan két qua khi kiém tra 120 san pham khac nhu sau:

S6 16 0 1 > 1

6
S6 san pham 74 42 4

Luyén tap 4

Théng ké diém kiém tra cudi nam moén Toan cda mdt nhém 100 hoc sinh I6p 8
dugc chon ngau nhién tai ba I16p cla truong Trung hoc cd s& X, thu dugc két qua
nhu bang sau:

Piém 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
S6 hoc sinh 7 9 11 11 12 12 13 9 8 8

a) Chon ngau nhién mét hoc sinh cla truéng X. Hay tinh xac suét thuc nghiém cda
cac bién c6 sau:

e A: “Hoc sinh d6 c6 diém nhd hon ho#c bing 57;

e B: “Hoc sinh d6 c6 diém tii 4 dén 9”.

b) Hay du doan trong nhém 80 hoc sinh 16p 8 chon ngdu nhién tir ba I6p khac cla
trudng X:
e C6 bao nhiéu hoc sinh ¢é s& diém khong vuot qua 5 diém?

e C6 bao nhiéu hoc sinh ¢6 s6 diém tii 4 dén 9 diém?

BAITAP
8.8. Tung mét chiéc kep gidy 145 lan xuéng san nha lat gach da hoa hinh vuéng. Quan sat

thdy c6 113 lan chiéc kep nam hoan toan bén trong hinh vuéng va 32 lan chiéc kep
nam trén canh hinh vuéng. Tinh xac sudt thyc nghiém cla cac bién co sau:

a) E: “Chiéc kep gidy nam hoan toan trong hinh vuéng”;
b) F: “Chiéc kep gidy nam trén canh cuia hinh vuéng”.
8.9. M6t nhan vién kiém tra chat lugng san pham tai mot
nha may trong 20 ngay rdi ghi lai s phé phdm cla nha

may mdi ngay va thu dugc két qua nhu sau:

S6 phé phdm 0 1 2 3 >4
S6 ngay 14 3 1 1 1

Tinh xac suét thyc nghiém clia cac bién c6 sau:
a) M: “Trong mot ngay nha may doé khéng c6 phé pham”;
b) N: “Trong mét ngay nha may dé chi cé 1 phé pham”;

c) K: “Trong mot ngay nha may dé coé it nhat 2 phé phdm”.
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8.10. Thong ké thdi gian clia 78 chuong trinh quang céo trén Dai truyén hinh tinh X cho
két qua nhu sau:

Thdoi gian quang cao trong khoang S6 chuong trinh quang céao
TU 0 dén 19 giay 17
TU 20 dén 39 giay 38
TU 40 dén 59 giay 19
Trén 60 giay 4

Tinh xac suat thuc nghiém clia cac bién ¢c6 sau:
a) E: “Chuong trinh quang céo clia Dai truyén hinh tinh X kéo dai ti 20 dén 39 giay”;
b) F: “Chuong trinh quang cao clia Dai truyén hinh tinh X kéo dai trén 1 phat’;
¢) G: “Chuong trinh quang cao cla Pai truyén hinh tinh X kéo dai trong khoang tu
20 dén 59 giay”.

8.11. Théng ké vé s6 ca nhiém bénh va s6 ca tl vong clia bénh SARS va bénh EBOLA
dugc két qua nhu sau:

Bénh S6 ngudi nhiém S6 ngudi ti vong
SARS (11 -2002 dén 7 - 2003) 8 437 813
EBOLA (2014 - 2016) 34 453 15 158

(Theo www.worldometers.info)

Céan cu vao bang thong ké trén, hay udc lugng xac sudt mot ngudi ti vong khi nhiém
bénh SARS, bénh EBOLA.

8.12. M6t nha may san xuat may diéu hoa tién hanh kiém tra chat lugng clia 600 chiéc
diéu hoa dudgc san xudt va thdy c6 5 chiéc bi 16i. Trong mét 16 hang ¢6 1 500 chiéc
diéu hoa, hdy dy doan xem c6 khoang bao nhiéu chiéc diéu hoa khéng bi 16i.

8.13. Hai ban Mai va Viét |an lugt thuc hién viéc gieo ddng thdi hai con xtc xac va &
méi 14n gieo s& nhan dudc s6 diém bang téng s& chdm xudt hién trén hai con xuc x&c.
Mai dugc gieo 100 lan va Viét dudc gieo 120 lan. Mai gieo trude va ghi lai két qua
clia minh nhu sau:

S6diém| 2 | 3| 4 | 5|6 | 7 | 8| 9 |10 11| 12
Sélan | 3 | 5 9 |10 | 14 |16 |13 |11 | 8 | 7 | 4

Trudce khi Viét gieo, hay du doan xem ¢é bao nhiéu Ian s& diém cla Viét nhan dugc la:
a) Mot s6 chan;

b) M6t s6 nguyén t6;

¢) M6t s6 16n hon 7.
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EM CO BIET ¢

Tinh gén dilng s6 n bang cach tung kim

Ti s6 gitia chu vi va dudng kinh cllia mét dudng tron tuy y luén khéng déi va dugc
ki hiéu la . S6 = 1a mot s6 thap phan vo han khéng tuan hoan; 13 chii sé dau trong
cach viét thap phan clia = la 3,141592653589...

Trén mat phang, ké cac dudng thang song song véi nhau, cach déu nhau mot
khoang bang d. Ldy mét chiéc kim c¢6 do dai h ném ngau nhién 1én mat phang doé.
Goi E |2 bién c6 “Chiéc kim cat mét trong cac dudng thang da vé”. Nha toan hoc
Phap G.L. Buffon (1707 - 1788) da chiing minh dudc rang:

2h
P(E)="—.
2

Gia sl ném chiéc kim nlan, cac dudng thang song song cach déu nhau mot khoang
d va thdy co klan chiéc kim cat dudng thang. Khi d6 xac suét thuc nghiém ciia E

LR e - mamtes X Tu d6 n a2l
n n nd N kd

Né&u chon do dai chiéc kim h = % thi m= %

Buffon da thuc hién 2 212 1an ném chiéc kim c6 dé dai 1 cm lén méat phang dudc ké
béi cac dudng thang song song v6i nhau, cach nhau mét khoang 2 cm va quan sat
thdy c6 704 lan kim cit mot trong cac dudng thang da ve.

Vay 7 = 2 212

~ 3,142045...

Nam 1901, nha toan hoc Lazzerini da tang s6 1an ném kim Ién va tim dugc
m~ 3,1415929.

Ngay nay trong Cung khoa hoc “Cac phat minh” § Phap c6é dat mot dung cu cho
phép khach tham quan tu tinh gan ding s6 = béng cach tung kim.
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LUYEN TAP CHUNG
| Vidu1

M6t hép dung 36 tdm thé gidng nhau duge danh sé 1; 2; 3;...; 36. Ban Nam rut
ngau nhién mot tdm thé trong hop. Tinh xac suét cha cac bién cd sau:

a) E: “Rut dugc tam thé ghi sé chia hét cho 47;

b) F: “Rut dugc tdm thé ghi sé la bdi clia 4 hodc 6”:

¢) G: “Rut dugc tdm thé ghi sé nguyén t6”.

Giai

C6 36 két qua co thé, dé la 1; 2; 3;...; 36. Do rit ngau nhién nén cac két qua cé thé
nay la déng kha nang.

a) Co 9 két qua thuan Igi cho bién c6 E la: 4; 8; 12; 16; 20; 24; 28; 32; 36.

9 1
Vay P(E)= —=—
2 () 36 4
b) Co6 12 két qua thuan Igi cho bién co F 1a: 4; 6; 8; 12; 16; 18; 20; 24; 28; 30; 32; 36.
12 1
Vay P(F)=—==—.
Y P(F)=25=73
c) Co6 11 két qua thuan Igi cho bién c6 Gla: 2; 3;5; 7; 11; 13; 17; 19; 23; 29; 31.
11
Vay P(G)=—.
3y FlGlems

Mot co quan quan li da thong ké dudc so Iugt khach dén tham quan di tich X trong nam

qua nhu sau:
Thang 138 4 56 7: 8 9: 10 11:12
S6 lugt khach 137 181 148 117 116 111

a) Tinh xac suat thuc nghiém cla bién c6 E: “Khach dén tham quan di tich trong
thang 7 va thang 8”;
b) Tinh xac suat thuc nghiém cla bién c6 F: “Khach dén tham quan di tich trong thoi
gian ti thang 7 dén thang 127;
¢) Gia sl nam t6i cé 1 196 lugt khach dén tham quan di tich. Hay du doan xem:
e C6 bao nhiéu lugt khach dén tham quan di tich trong thang 7 va thang 8.
e C6 bao nhiéu lugt khach dén tham quan di tich trong thGi gian ti thang 7 dén
thang 12.
Giai
a) S6 lugt khach tham quan di tich trong nam qua la
137 + 181 + 148 + 117 + 116 + 111 = 810.

Co6 117 lugt khach tham quan vao thang 7, thang 8.
. % . W S i i1/
Vay xac suat thuc nghiém cua bién coé E la 310 ~ 0,144,
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b) S6 lugt khach tham quan di tich tif thang 7 dén thang 12 trong nam qua la

117 + 116 + 111 = 344.

Vay xac sudt thuc nghiém cta bién co F la %x 0,425.

c) Tacod 1 196-%2 172,76. Vay ta du doan trong nam tdi cé khoang 173 lugt khach

tham quan di tich vao thang 7 va thang 8.

Ta ¢c6 1196'%z 507,93. Vay ta dy doan trong nam tdi cé6 khoang 508 lugt khach

tham quan di tich trong thai gian ti thang 7 dén thang 12.

8.14. Gieo mdt con xuc xac can déi. Tinh xac sudt cla cac bién ¢6 sau:

a) A: “S6 chdm xuét hién trén con xuc xac khac 6”;

b) B: “S6 ch&m xuét hién trén con xuc x4c bé hon 3”;

c) C: “S6 cham xuét hién trén con xuc x&c I6n hon 27;

d) D: “S8 chdm xudt hién trén con xuc xac la sé nguyén t6”.

8.15. Mot tui dung cac qua bong giéng hét nhau, chi khac mau, trong doé ¢6 15 qué béng
mau xanh, 13 qua béong mau doé va 17 qua béng mau trang. Ly ngau nhién mot qua
boéng tu trong tui. Tinh xac sudt cla cac bién co sau:

a) C: “Lay dudgc qua bong mau xanh”;
b) D: “Lay dugc qua bong mau dé”;
c) E: “Khong ldy dugc qua bong mau trang”.

8.16. Trong tro choi “Xdc x&c may man”, 8 méi van choi, ngudi choi gieo déng thoi hai
con xtc xac va ghi lai tdng s6 cham xuét hién trén hai con xtic xac. Mot ngudi chadi 80
van va ghi lai két qua trong bang sau:

Téngs6chdm| 2 | 3[4 [5]Ue  [“7°["8 | 9 [ 10 | 11 [ 12

Sé van 2 5 6 8 11 | 14 | 12 | 9 6 4 3

a) Gia sl ngudi chai thang néu téng s6 chadm xuat hién trén hai con xuc xéc la 5 hoac 7.

Tinh xéac suét thuic nghiém clia bién ¢6 E: “Ngudi choi thing trong mét van chai”.

b) Gia st ngudi choi thdng néu téng s6 cham xuét hién trén hai con xtc xac tu 10
tré Ién. Tinh xac suét thyc nghiém clia bién c6 F: “Ngudi chai thang trong moét van choi’.

8.17. Thong ké s6 vu tai nan giao thong trong hai thang 8 va 9 cla thanh phé X dudc
két qua nhu bang sau:

S6 vu tai nan giao théng
xay ra trong mot ngay 0 1 2 3 4 5 6 7 >8

S8 ngay 4 | 91510 8 |6 | 4| 3| 2
TU bang thong ké trén, hay du doan xem trong ba thang 10; 11; 12 t6i tai thanh phé X:
a) C6 bao nhiéu ngay co6 nhiéu nhét 3 vy tai nan giao thong.

b) C6 bao nhiéu ngay c¢6 it nhat 5 vu tai nan giao théng.
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BAI TAP CUOI CHUONG Vil

A. TRAC NGHIEM
Sir dung di liéu sau dé tré 16i cac Bai 8.18; 8.19.
L6ép 8A gbém 38 hoc sinh, trong d6 ¢ 18 ban nii. C6 6 ban nit tham gia cau lac b6 thé
thao va 8 ban nam khéng tham gia cau lac bé thé thao. Chon ngdu nhién mét hoc sinh
trong IGp.

8.18. Xac suat dé hoc sinh d6 la mo6t ban nam ¢é tham gia cau lac b thé thao la

AL B. & c. B D. 2.
20 19 21 23

8.19. Xac sudt dé hoc sinh d6 la mot ban khong tham gia cau lac bé thé thao la
Bl B. 12 c. 13 p. 10
20 19 21 19

S dung di liéu sau dé tra 16i cac Bai 8.20; 8.21.

Mot tui dung cac qué cau giong hét nhau, chi khac mau, trong d6 ¢6 26 qua mau dé,
62 qua mau tim, 8 qua mau vang, 9 qua mau trdng va 12 qua mau den. Lay ngau
nhién mot qua cau trong tai.

8.20. Xac suét dé 18y dudc qué cau mau tim 1a

62 g. 60 G 2o b &
117 117 118 118
8.21. Xac suét dé 1y dugc qué cadu méau trang la
. B oy D. 2,
117 111 118 118
B. TY LUAN

danh s6 11; 12;...; 20. Rt ngau nhién mot tam thé ti

13414415
trong hop.
a) Liét ké cac két qua cé thé clia hanh déng trén.
b) Liét ké cac két qua thuan Igi cho cac bién c6 sau: log17316419420

E: “Rat dudc tam thé ghi s6 la boi cha 3”;

2

8.22. Trong mdt hop cd 10 tdm thé giéng nhau dugc .
1141

F: “Rut dugc tam thé ghi sé nguyén to”.

8.23. M6t tai dung cac vién bi giong hét nhau, chi khac mau, trong dé c6 5 vién bi
mau xanh, 3 vién bi mau d6 va 7 vién bi mau trdng. Ban Viét 1dy ngau nhién mot
vién bi trong tai. Tinh xac sudt cla cac bién c6 sau:
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a) E: “Viét lay dudc vién bi mau xanh”;
b) F: “Viét 1dy dugc vién bi mau do”;
c) G: “Viét |dy dugc vién bi mau trdng”;
d) H: “Viét lay dudc vién bi mau xanh hodc mau do”;
e) K: “Viét khong lay dudgc vién bi mau do”.
8.24. Chon ngau nhién moét s6 ¢6 hai chii s6. Tinh xac suat cla cac bién ¢co sau:
a) A: “S6 dudc chon nhé hon 207;
b) B: “S6 dugc chon la s6 chinh phuong”.

8.25. Trong mot phong ¢6 15 hoc sinh I16p 8A gom 9 ban nam, 6 ban nii va 15 hoc sinh
IGp 8B gobm 12 ban nam, 3 ban n. Chon ngau nhién mét hoc sinh trong phong.
Tinh xac suét clia cac bién co sau:

a) E: “Chon dugc mét hoc sinh nam”;
b) F: “Chon dugc mét hoc sinh nam I6p 8B”;
¢) G: “Chon dugc moét hoc sinh nii I6p 8A”.

8.26. Bang sau day thong ké két qua khao sat s6 ngudi thich mét bé phim mdi tai 5 quan
A, B, C, D, E cia thanh ph6 X.

Grién S6 ngudi khao sat S6 ngudi thich bé phim méi

i Nam N Nam NG

A 45 51 10 11

B 36 42 9 6

C 52 49 13 13

D 28 33 9 10

E 40 39 7 4
Téng s6 201 214 48 44

a) Chon ngau nhién mét ngudi 6 quan C. Udc lugng xéac suat cla bién co:
A: “Ngudi dugc chon thich bd phim dé”.

b) Chon ngéu nhién mét ngudi 6 quan E. USc lugng xac suat cla bién c6:
B: “Ngudi dugc chon khéng thich bd phim do”.

c) Chon ngau nhién 600 ngudi 6 thanh phé X. Udc lugng trong dé ¢6 bao nhiéu ngudi
thich bd phim do6?

d) Chon ngau nhién 500 ngudi nii & thanh phé X. Udc lugng trong dé c6 bao nhiéu
ngudi thich bé phim dé?
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Cac em gap rat nhiéu hinh anh trong
cudcsdng va thé gidi tu nhién duoc tao
nén bdi cac hinh giéng nhau. Ching
han, nhitng toa nha trong thanh ph,
nhimg bong hoa trén cy,... Nhing
hinh nhuvay trong mét phang ta goi la
hinh déng dang. Trong chuong nay cac
em sé dugc tim hiéu vé ching, dacbiét
a cdc tam gidc dong dang.

sai 33

 Khai niém, thust ngit ~ Kién thic, ki ning
- Hai tam gidc dong dang - Nhan biét hai tam giac dong dang va gidi thich cac tinh chat cda chiing.
» Tisé déng dang « Gidi thich dinh i vé truong hop dong dang dac biét ctia hai tam giac.

Cé mét chiéc bong dién dudc méc
trén dinh (diém A) clia cot dén thang
ding. D& tinh chiéu cao AB cla cot
den, bac Duong cadm mot chiéc coc
gd (doan CD) thang ding trén mat
dét roi do chiéu dai béng cla coc gb
do anh dén dién tao ra va do khoang
cach ti diém E dén chan cot deén
(diém B) (H.9.1). Theo em, bac Dudng
da tinh nhu thé nao dé ra dugc chiéu
cao c6t den?

Hinh 9.1



n DINH NGHIA

Chung ta da biét hai tam giac bang nhau sé c6 cac goc tuong ting bang nhau va hinh
dang giéng nhau. Trong bai nay ching ta sé tim hiéu truéng hgp ma hai tam giac cé
thé khong bing nhau nhung van ¢é cac géc bing nhau.

,@ Hai tam giac déng dang

IE[2E0 Trong Hinh 9.2, AABC va ADEF |a hai tam gic ¢6
cac canh tudng Uing song song va cac goc tucng
ing bang nhau, tic la AB// DE, AC// DF, BC /| EF
va A=D, B=E, C=F.

Nhin hinh vé, hay cho biét gia tri clia cac ti s6 sau:

AB.BC_AC
DE' EF' DF
Hinh 9.2

L

Hai tam giac nhu Hinh 9.2 dudc goi |a hai tam gidc déng dang. Cu thé, ta ¢ dinh nghia

vé hai tam giac déng dang nhu sau :
A

Tam giac A'B'C'goi la dong dang véGi tam giac ABC néu:
A'B :BC :AC ;E’:E@:é,@:é.
AB BC AC
Tam gidc A'B'C' dbng dang véi tam giac ABC dugc
ki hiéu 1a AAB'C' @@ AABC (viét theo th( ty cap dinh

tuong ung).
p
Tis6 k= e pon oC dudc goi la t/sé déng dang clia AA'B'C'véi AABC.
AB BC AC
N
Nhan xét

e AA'B'C'em AABC Véi ti s6 dong dang k thi AABC &= AA'B'C' v6i ti s6 dong dang %
Do vay khi AA'B'C' e AABC thi ta néi hai tam giac A'‘B'C'va ABC dbng dang
vG@i nhau.

e Hai tam giac bang nhau thi déong dang véi nhau theo ti s6 dong dang k = 1.
DPéac biét moi tam giac déng dang vaGi chinh né.

e NEu AA"B"C" e AA'B'C' véi ti s6 dong dang k va AA'B'C' =@ AABC vdi ti s6 dong
dang m thi AA"B"'C" < AABC vdéi ti s6 déng dang k- m.
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Cho ABC va A'B'C'la hai tam gidc déu cé AB =4 cm, A'B'= 3 cm. Chiing minh rang
AA'B'C' @a AABC va tim ti s6 déng dang.

Giai
Taco: BC= CA=AB=4cm,BC'=CA'=AB'=3cm, A=B=C =60°va A' =B =C' = 60°.

AB _BC _AC 3 . 2 _ AB-BC-C
AB~ BC AC 4

Do vay hai tam giac ABCva AB'C'c6:
Vay AA'B'C'«» AABC vdi ti s6 dong dang %

Luyén tap 1

Trong cac tam giac dugc vé trén 6 ludi vudng (H.9.3), c6 mot cap tam giac déng dang.
Hay chi ra cap tam giac do, viét diung ki hiéu déng dang va tim ti s déng dang
cla chung.

B
" Hinh 9.3
%' Thii thach nhé
Cho AABC @@ AMNP. Chiing minh rang:
a) Néu tam giac ABC cén tai dinh A thi tam giac MNP cén tai dinh M.
b) Néu tam giac ABC déu thi tam giac MNP déu.
c) Néu AB = AC = BC thi MN = MP = NP.

E DINH Li

:©  Tim hiéu dinh 1i A

Cho tam giac ABC va céac diém M, N Ian lugt ndm
trén cac canh AB, AC sao cho MN song song Vi
BC nhu Hinh 9.4. M N
- Hay viét cac cap géc bang nhau cla hai tam giac
ABC va AMN, gidi thich vi sao ching bang nhau.

B /p é
i Hinh 9.4
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- Ké duong thang di qua N song song v6i AB va cat BC tai P. Hay chuing td
MN _ AN _ AM

BC AC AB’

- Tam giac ABC va tam giac AMN cé déng dang khéng? Néu c6 hay viét dlng
ki hiéu déng dang.

MN = BP va suy ra

Téng quat, ta c6 dinh Ii sau: 2

N&u mot dudng thang cét hai canh cla mdt tam gidc va
song song vGi canh con lai thi né tao thanh mét tam giac

mdi déng dang vdi tam giac da cho. - -
GT |AABC, MN// BC (M € AB; N < AC). / \
B

KL [AAMN e AABC.

C
Hinh 9.5

Chi y. Dinh li trén van ding néu thay bang dudng thang cat phan kéo dai clia hai canh
tam giac. Chang han, trong Hinh 9.6 c6 ED // BC. Khi d6, AADE e AABC.

) N4

D &

a) b)
| Vidu2

Hinh 9.6
Cho Hinh 9.7, trong d6 M, N Ian lugt la trung diém cla
AB, AC; P, Q 1an lugt |4 trung diém cla AM, AN. Hay
liét ké tat ca cac cap tam giac (phan biét) déng dang.

C
Giai Hinh 9.7

Tam giac ABC c6 M, N I1&n lugt la trung diém clia AB, AC nén MN la dudng trung binh
clia tam giac ABC. Suy ra MN // BC. (1)

Do d6 AAMN e AABC (theo dinh [i trén).

Tuong tu, PQ la dudng trung binh cta tam giac AMN nén PQ // MN. (2)
Do d6 AAPQ &2 AAMN (theo dinh i trén).

Tu (1) va (2), suy ra PQ// BC. Do d6 AAPQ @ AABC (theo dinh li trén).

Vay cé tat ca ba cap tam giac déng dang la: AAMN @ AABC; AAPQ @ AAMN va
AAPQ e AABC.
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Luyén tap 2

Trong Hinh 9.8, cac dudng thdng AB, CD, EF song song v6i nhau. Hay liét ké ba cap
tam giac (phan biét) dong dang.
A

Hinh 9.8

Tré lai tinh huéng mé dau, hay giai thich bac Duong da tinh dugc chiéu cao cot dén
nhu thé nao, biét coc gé cao 1 m, EC =80 cm va EB = 4 m.

BAITAP

9.1. Cho AABC =@ AMNP, khang dinh nao sau day khéng ding?
a) AMNP e AABC.

)
b) ABCA @ ANPM.
c) ACAB @ APMN.
d) AACB e AMNP.
9.2. Khang dinh nao sau day 1a ding?
a) Hai tam giac bang nhau thi déng dang véi nhau.
b) Hai tam giac bat ki dong dang véi nhau.
¢) Hai tam giac déu bét ki dong dang véi nhau.
d) Hai tam giac vudng bat ki dong dang véi nhau.
e) Hai tam giac déng dang thi bidng nhau.

9.3. Trong Hinh 9.9, ABC la tam giac khéng can; M, N, P
lan lugt la trung diém cla BC, CA, AB. Hay tim trong
hinh nam tam giac khac nhau ma chung d6i mét dong
dang véi nhau. Giai thich vi sao chiing déng dang. Hinh 9.9

9.4. Cho tam giac ABC can tai dinh A va tam giac MNP céan tai dinh M. Biét rang
BAC = PMN, AB = 2MN. Chiing minh AMNP @ AABC va tim 1 s6 déng dang.
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Kién thit, ki ndng
- Ba trudng hop dong dang ciia hai tam gidc.
- Ap dung cdc trutng hop ddng dang clia hai tam gidc vao cdc van dé thuc tién.

Trong moén Bong da, do kho clia méi pha
ghi ban con dugc tinh béi géc sut vao cau
mén la rong hay hep. Néu biét d6 rong cla
khung thanh la 7,32 m, tréi bong cach hai
c6t gon lan lugt la 10,98 m va 14,64 m thi
em c¢6 cach nao dé do dugc géc sut & vi tri
nay bdi cac dung cu hoc tap khong? Hinh 9.10

n TRUGNG HOP DONG DANG THU NHAT CUA TAM GIAC

Pé kiém tra hai tam giac déng dang ta c6 nhét thigt phai kiém tra t4t c& cac goc bang
nhau va do dai tat ca cac canh ti Ié véi nhau khéng?

L]
ﬁ Trudng hgp dong dang canh - canh - canh

' Cho hai tam gidc ABCva AB'C'co Ao AC _BC
AB AC BC
a) Néu A'B' = AB thi hai tam giac c6 dong dang vdi A
nhau khéng? Vi sao? A

b) Néu A'B' < AB nhu Hinh 9.11. Trén doan thang M N
AB |dy diém M sao cho AM = A'B". K& dudng thang
qgua M song song véi BC va cit AC tai N.

— Hay giai thich vi sao AAMN <@ AABC.
— Hay chiing t rang AN = A'C’, MN = B'C'dé suy ra AAMN = AA'B'C’ (c.c.c).

B cC B Cc’
Hinh 9.11

— Hai tam giac A'B'C'va ABC c6 dong dang vG6i nhau khéng? Néu c6, em hay viét
dung ki hiéu déng dang gilia ching.

c) Néu A'B'> AB thi tam giac A'B'C'c6 déng dang véi tam giac ABC khoéng?
Vi sao?

BSW:



Téng quat, ta co dinh Ii sau:

Dinh li (truéng hgp déng dang canh - canh - canh)

Néu ba canh clia tam giac nay ti 1& véi ba canh cla A
tam giac kia thi hai tam giac d6 déng dang véi nhau.

=
AABC, AABC,

GT | AB _AC BC
AB  AC BC

KL |AAB'C'en AABC. 5 i .

Hinh 9.12

1]
H Nh{ing cap tam giac nao duéi day (H.9.13) la déng dang? (Céc kich thudc dugc tinh
theo don vi centimét). Viét dung ki hiéu dong dang.

F M "
G
P
" 3
E
4 4 5 6
o 2,5 -
25
AT & D H 5 K N

Hinh 9.13

Cho cac tam giac ABC va MNP c6 3AB = 4BC = 8CA, MN = 8 cm, NP = 6 cm,
PM = 3 cm. Chiing minh rdng AABC @ AMNP.

Gidi. (H.9.14)
G
AABC, AMNP, 3AB = 4BC = 8CA, /\
MN =8 cm, NP=6cm, PM=3cm. g A
KL | AABC &3 AMNP. P
) 6 cm 3 cm
Tu gia thiét ta cdé: SMN = 4ANP = 8PM
va 3AB = 4BC = 8CA.
N 8cm M
AB BC CA .
Vay AABC va AMNP cb6: = = : Hinh 9.14
ol Gy O NN NPT PM

Do d6é AABC e AMNP (c.c.c).
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Luyén tap 1

Cho tam giac ABC c6 chu vi bang 18 cm va tam giac DEF
c6 chu vi bang 27 cm. Biét rdng AB = 4 cm, BC = 6 cm,
DE =6 cm, FD = 12 cm. Chiing minh AABC «@ ADEF.

T6 sé di tim do dai
canh con lai cla
hai tam giac.

Trd lai tinh huéng mé d4u. Em hay vé mét tam giac co ba canh ti 1& véi ba canh cla
tam giac tao bédi ba dinh la trai bong va hai chan c6t gon. Tu doé tinh goc sut bang goc
tuong Uing cla tam giac vua vé dugc.

Té s& tinh 17 18 T 6 tinh ti &
(7,32: 10,98 : 14,64) (7,32: 10,98 : 14,64)
bang (1:1,5:2). bang (2 : 3: 4).

a TRUONG HOP DONG DANG THU HAI CUA TAM GIAC

Né&u khéng do tat ca cac canh cla hai tam giac, ta cé cach nao dé kiém tra hai tam giac
dé déng dang hay khéng?

i
: ,6 Truong hgp déng dang canh - géc - canh %
B C
IIEA Cho hai tam giac ABC va A'B'C' ¢ 3
d6 dai cac canh (theo don vi cm) nhu 2
N I PR 60° 60°
Hinh 9.15. Biétrang A=A’ A 3 B A a5 B
« A'B A'C Hinh 9.15

- So sanh cac ti s6 ; 4
AB AC
B'C'

- Dlung thudc c6 vach chia do dé dai BC, B'C'va tinh ti s6 B
- Theo em, tam giac A'‘B'C' c6 dong dang véi tam giac ABC khong? Néu cé thi
ti s6 déng dang la bao nhiéu?

Téng quat, ta ¢6 dinh Ii sau:

Pinh li (trudng hgp déng dang canh -goc - canh)

Néu hai canh clia tam giac nay ti 1& v6i hai canh clia tam giac kia va hai goc tao bgi
cac cap canh do bang nhau thi hai tam giac dé déng dang véi nhau.
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€% Ching minh dinh 1i (H.9.16)
AABC, AA'B'C!,

A
A]’
GT | A'B ZAC’E,::&_
AB AC M N
[ N\ %
G

KL [ AAB'C'e» AABC.

B
Hinh 9.16

e NEuA'B'= ABthi A'C'= AC. Do d6 AA'B'C'= AABC (c.g.c). Suy ra AAB'C'es AABC.
e N8u A'B'= AB thi khéng mat tinh téng quat, ta gia sii A'B' < AB. Ldy diém M trén
canh AB sao cho AM = A'B’. Ké dudng thang qua M song song véi BC, cat AC tai N.

Vi MN /| BC nén AAMN & AABC (theo dinh li trang 81). Do dé ta c6 o Bl

AB AC’
K&t hop voi AM = A'B'va gia thiét AD A0 4 suy ra: AN = AC".
AB AC
Hai tam giac AMN va A'B'C'co:
AM = A'B' (theo cach dung), A= A’ (theo gia thiét), AN = A'C’ (chling minh trén).

\_Vay AAMN = AA'B'C'(c.g.c). Vi AAMN % AABC nén AAB'C'e AABC.

\1]
B Nhiing cap tam giac nao trong Hinh 9.17 la déng dang? (Cac kich thuéc dugc tinh
theo don vi centimét). Viét dung ki hiéu dong dang.

P
F
b 4
3
2
70° 70° 700
A 3 B

D 4 E M 6 N

Hinh 9.17

Cho AA'B'C'es AABC va M, M'lan lugt 14 trung diém clia cac canh BC, B'C". Chiing minh
rang AAB'M'e2 AABM.

Giai. (H.9.18) 4
C
o7 | AABC'®AABC, M< BC, M'< BC; M
BM = MC, BM'= M'C" M
A B A B’

KL | AA'B'M'es AABM.

Hinh 9.18
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ViAABC o5 AABC tish B'=B va A8 _ B85

AB BC
Do M, M'lan lugt |a trung diém cha BC, B'C'nén ME 5C 85
M BC AB
: N TR ., MB" AB . = = ; ‘ 5
Hai tam giac A'B'M'va ABM co: TEC 7D va B' =B (theo ching minh trén).

Vay AA'BM'es AABM (c.g.c).

Nhan xét. Néu AA'B'C'es» AABC theo ti s6 kva AM, A'M'lan lugt la cac dudng trung tuyén

7 ~ \ A'Mr
cua AABC va AA'BC'thi ——=k.
AM

Luyéntap2

Cho AA'B‘C'ea AABC. Trén tia d6i clia cac tia CB, C'B'lan luot 18y cac diém M, M’

MC M'C' . .
sao cho — =——. Chiing minh rang AA'B'M'e2 AABM.
MB _ MB g g

ﬁ Tranh luan

1. Ban Lan nhan xét rang néu tam giac ABC va tam giac AB'C' co %:% Vv
B'= B thi chiing déng dang. Theo em, ban Lan nhan xét ¢6 ding khéng? Vi sao?
Goi y. Khi géc ACB tu, |18y diém M trén tia BC sao cho AAMC can (H.9.19) réi xét xem
trong hai tam gidc ABC va ABM, tam giac nao déng dang véi tam giac A'B'C".

i

A

AN

M e (Bl & B’

Hinh 9.19

2. Néu thém gia thiét C va C' déu la goc nhon thi hai tam giac ABC va A'B'C’c6 déng
dang khéng?

B TRUONG HOP DPONG DANG THU BA CUA TAM GIAC

Néu chi do cac goc cla hai tam giéc, ta cé thé kiém tra dudc hai tam giac dé cé déng
dang khoéng?

S0 ERERODEO0RERBOBORRS

:® Trudng hgp déng dang gbc - goc
Ban Tron dang dung & vi tri diém A bén bd séng va nhd anh Pi tinh gitp khoang
cach tif chd minh diing dén chan mot co6t ¢o tai diém C bén kia song (H.9.20a).
Anh Pi [y mét vi tri B sao cho AB = 10 m, ABC =70°, BAC =80° va vé mét tam

e —

giac A'B'C’ trén gidy v6i A'B'= 2 cm, AB'C' = 70°, BAC' =80° (H.9.20b).
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7
v/ A
¢ -E;-(-)?\ 3,76 cm/ \

/ Al 80° 70° !
Faa | [ =]

70° 2¢

| i

Hinh 9.20

AR AR BN OO NI B ERORORERR SRR R RREEBEE 0

Z5K) Em hay dy doan xem tam giac A'B'C' c6 déng dang véi tam giac ABC khéng?
Néu co thi ti s6 dong dang la bao nhiéu?

50 Néu AA'B'C'es AABC va anh Pi do dudc A'C' = 3,76 cm thi khodng cach ti ban

Tron dén chan cot ¢d la bao nhiéu mét?

Téng quat, ta c6 dinh I sau:

Dinh Ii (trudng hop déng dang goéc - goéc)

Néu hai goc clia tam giac nay lan lugt bang hai géc clia tam giac kia thi hai tam giac
do6 déng dang véi nhau.

‘,ﬁ’l'} .

Chiing minh dinh li (H.9.21)

AABC, AA'B'C'

AI
OT|7-aB-3
M N
KL | AAB'c'es AABC. A \
B’ C' B C

Hinh 9.21
e Néu AB'= AB thi AA'B'C'= AABC (g.c.g). Suy ra AAB'C'en AABC.

e Néu A'B' = AB thi khéng mét tinh téng quat, ta gia sii A'B'< AB. L4y diém M trén
canh AB sao cho AM = A'B". Ké dudng thang qua M song song véi BC, cat AC tai N.

Vi MN // BC nén AAMN e AABC (theo dinh Ii trang 81).
Do d6 tacé AMN = ABC = ABC..
Hai tam giac AMN va A'B'C'cé:

A=A (theo gia thidt), AM = A'B’ (theo cach dung), AMN = AB'C' (chiing minh trén).
| Vay AAMN = AA'B'C'(g.c.g). Vi AAMN e AABC nén AA'B'C'es AABC.
.
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L1
g Nhiing cap tam giac nao trong Hinh 9.22 |a déng dang? Viét diing ki hiéu dong dang.

D P
C
60°
609> M
le]
60° 500 500 s
A B E F N

Hinh 9.22

Cho AAB'C'e» AABC va AM, A'M'lan lugt la cac dudng phan giac cta tam giac ABC
va tam giac A'B'C". Chling minh rang AA'B'M'e AABM.

.
Giai. (H.9.23) 3
. AAB'C' © AABC, M e BC, M' € B'C,
T | —
BAM = MAC, BAM = MAC'. .
B M G| B’ M’

KL | AA'B'M e AABM.

CI’
S e e Hinh 9.23
ViAA'B'C'eo AABC nén B'=B va B'A'C' = BAC.

Vi AM, A'M"'14n luct |a cac dudng phan giac clia BAC va BA'C'
nen BAM = B2 _BAC _om

Hai tam giac ABM va A'B'M c6 ABM' = ABM, BA'M' = BAM (theo chiing minh trén).
Vay AA'BM' @ AABM (g.g).

Nhéan xét. Néu AA'B'C'eo AABC theo ti s6 kva AM, A'M'1an lugt 1a cac dudng phan giac
cla AABC va AA'B'C'thi ﬂ: K.
AM

Luyén tap 3 D

Cho céac diém A, B, C, D nhu Hinh 9.24. Biét réng
ABC = ADB. Hay chiing minh AABC @ AADB va
AB? = AD- AC.

, Hinh 9.24
% Thii thach nho

Biét rang ba dudng phan giac cla tam giac ABC dong quy tai /, ba dudng phan giac
clia tam giac A'B'C’' déng quy tai /- Hay chiing t ring néu A'I'B' = AIB va A'C' = AIC
thi AA'B'C'e» AABC.
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BAI TAP

9.5. Khang dinh nao sau day chiing té ring hai tam giac déng dang?
a) Ba canh clia tam giac nay ti Ié v6i ba canh clia tam giac kia.

b) Hai canh cla tam giac nay ti 1é vdi hai canh clia tam giac kia va cé moét cap géc
bang nhau.

c) Hai goc clia tam giac nay bang hai géc ctia tam giac kia.
d) Hai canh clia tam giac nay bang hai canh ctia tam giac kia.
9.6. Cho hai tam gidac déng dang. Tam giac thi nhat c6 dé dai ba canh 1a 4 cm, 8 cm va

10 cm. Tam giac thd hai c6 chu vila 33 cm. B0 dai ba canh clia tam giac thi hai la bo
ba nao sau day?

a)6 cm, 12 cm, 15 cm. b) 8 cm, 16 cm, 20 cm.

c)6 cm, 9cm, 18 cm. d) 8 cm, 10 cm, 15 cm.
9.7. Cho AM, BN, CP la cac dudng trung tuyén cla tam giac ABC. Cho A'M', B'N', C'P'
la cac duodng trung tuyén cliia tam giac A'B'C' Biét rang AA'B'C'e AABC.
) ) . Aer - BrNr B CtPr
Chiing minh rang I Bl P

9.8. Cho tam giac ABC ¢c6 AB= 12 cm, AC = 15 cm. Trén cac tia AB, AC lan lugt lay
cac diém M, N sao cho AM = 10 cm, AN = 8 cm. Chting minh rdng AABC e AANM.

9.9. Cho géc BAC va cac diém M, N lan lugt trén cac doan thang AB, AC sao cho
ABN = ACM.
a) Chuing minh rang AABN €2 AACM.
b) Goi /1a giao diém clia BN va CM. Chiing minh réng /IB-IN = IC - IM.

9.10. C6 hai chiéc cot dung thang ding trén mét
dat v6i chiéu cao lan lugt 1a 3 m va 2 m. Ngudi
ta néi hai sgi day ti dinh c6t nay dén chan cot
kia va hai sgi day cat nhau tai mot diém (H.9.25),
hay tinh d6 cao h clia diém do6 so v6i mat dat.

Hinh 9.25
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Cho cac diém A, B, C, D, E nhu Hinh 9.26, biét
rang AB=6cm, AC=9cm, AD=8cm, BC=12¢cm,
BD = 4 cm. Chiing minh rang AABC o ABDA va
ABDE «» AACE.

Giai

Hai tam giac ABC va BDA cé:

B D

AB AC BC 3 Hinh#

BD BA DA 2
Vay AABC @ ABDA (c.c.c). Tii d6 suy ra CAB = ABD.
Do do, AC // BD (c6 hai goc so le trong bang nhau).

Vay dudng thdng AC song song vdéi canh BD ciia tam giac BDE va cét hai canh BE,
DE kéo dai 1an lugt tai Ava C. Suy ra ABDE ea AACE.

X

Cho géc xOy, cac diém A, B nam trén tia Ox va cac
diém C, D nam trén tia Oy nhu Hinh 9.27, sao cho A
OA=2cm,0OB=6c¢cm, OC=3cm, OD =4 cm. Biét AD

i - BE
cat BC tai diém E. Hay tinh 1 s6 —.
a y DE & "o
Giai Hinh 9.27

GT | GoécxOy;A,Be Ox;C,DeOy; DA=2cm, OB=6cm,
OC = 3 cm, OD =4 cm; AD cat BC tai E.

. BE

Tinh 2=

KL F
Hai tam giac OAD va OCB c6: O chung, o8 022
OoC OB 3

Vay AOAD e AOCB (c.g.c). Suy ra ODA=0BC ().
Hai tam giac AEB va CED cé6:

AEB = CED (hai gbc d6i dinh), ABE = CDE (theo (*)).

BE AB OB-0OA 4
Vay AAEB@ ACED (g.g). Do dd = = =—=4
. D ) -Hedls DE CD OD-0OC 1

o1 |



BAITAP

9.11. Cho AABC e ADEF. Bi6t A= 60°, E = 80°, hay tinh s6 do cac géc B, C, D, F.

9.12. Cho AABC 0 AA'B'C'. Biét AB = 3 cm, A'B'= 6 cm va tam giac ABC c6 chu vi
bang 10 cm. Hay tinh chu vi tam giac A'B'C".

9.13. Cho hinh thang ABCD (AB // CD) c6 DAB = DBC (H.9.28).
a) Chuing minh rang AABD a ABDC.

b) Gid sti AB=2 cm, AD = 3 cm, BD =4 cm. Tinh d6 dai cac canh BC va DC.
A 2 B

D C
Hinh 9.28

9.14. Cho cac diém A, B, C, D, E, F nhu Hinh 9.29. Biét rang DE // AB, EF // BC,
DE = 4 cm, AB = 6 cm. Chiing minh rang AAEF e AECD va tinh ti s6 dong dang.

A
E E
B D c C
Hinh 9.29 -
9.15. Cho cac diém A, B, C, D, E nhu Hinh 9.30. Biét ring
BAC = CDB. Chiing minh ring AAED «* ABEC. .

Hinh 9.30

9.16. Cho hinh thang ABCD (AB // CD) va céac diém M, N 1an luct trén canh AD va BC
sao cho 2AM = MD, 2BN = NC. Biét AB = 5 cm, CD = 6 cm. Hay tinh do dai doan
thang MN.
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Bai 39 ﬂlﬂlﬂﬁ YTHAGORE VA UNG DUNG

Khai niém, thudtngit  Kién thiic, kinang

Dinh Ii Pythagore = Gidi thich dinh li Pythagore.
- Tinh do dai canh trong tam gidc vudng bang cich sit dung dinh Ii
Pythagore.
- Gidi quyét mot so van dé thuc tién gan véi viéc van dung dinh Ii
Pythagore.

Ban Lan v& maot hinh chii nhat véi chiéu réng va chiéu dai lan lugtla 1, 3
(don vi do dai). Sau d6 Lan dat Ién truc s6 doan OM c6 do dai bang do
dai clia dudng chéo hinh chii nhat viia vé (truc s6 nam ngang va M nam
bén phai géc O). Héi diém M biéu dién s6 thuc nao? Biét ring don vi do
dai trén truc s6 va don vi do dai do kich thudc hinh chif nhat 1a nhu nhau.

ﬂ DINH Li PYTHAGORE

Do dai ba canh trong mot tam giac vudng co lién hé gi véi nhau khéng?

BEEEE

A
ﬁ Pinh li Pythagore

Cho tam giac vuéng ABC c6 hai canh géc vuéng
AB=3cm, AC=4cm (H.9.31). Hay do d§ dai canh
BC va so sanh hai dai lugng AB® + AC? v6i BC?.

"

Lay gidy trang cat bén tam giac vuéng bang nhau. Hinh 9.31
Goi a, b la dé dai hai canh goc vuéng, cla do dai

canh huyén clia cac tam giac vuéng nay. Cat mot

hinh vuéng bang tdm bia c6 canh dai a + b. Dan bén b
tam giac vuéng Ién tdm bia nhu Hinh 9.32.

- Dung é ke kiém tra xem phéan bia khéng bi che 1ap
c6 phai 1a hinh vuéng canh béng ¢ khéng. T d6 tinh al ¢ b

[#4
dién tich phan bia nay theo c. = -

- Téng dién tich bén tam giac vuéng co do dai hai F—
canh goc vudng a, b la bao nhiéu?

- Dién tich ca tam bia hinh vuéng canh a + b bang bao nhiéu?

- So sanh c2+ 2ab véi (a+ b)2 dé rut ra nhan xét vé méi quan hé gidia hai dai lugng
c? va a®+ b2
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TU cac hoat dong trén, ta cé dinh li sau:

Pinh li Pythagore
Trong mo6t tam giac vuéng, binh phuong clia canh huyén bing téng cac binh
phuong cla hai canh g6c vuong.

é’,f Chiing minh dinh Ii (H.9.33)

~ C
GT | a4BC, A=90
KL | BC? = AB? + AC? H
Ké dudng cao AH cla tam giac ABC.
| Haitam giac ABC va HBA c6: BAC =90° = BHA, B chung. A B
| AB BC 5 Hinh 9.33
Vay AABC % AHBA (g.g). Suy ra —=—= hay AB?>=HB-BC. (1)
HB ~ AB
Tuong tu, AABC e AHAC. Suy ra %:% hay AC?=HC-BC. (2)

| Tu (1) va (2) suy ra AB2 + AC? = (HB+HC)-BC = BC?,

Chua y. Ngudi ta cling chiing minh dudc dinh | sau day.

i i 3 Binh phug ¥ o)
Pinh li Pythagore dao Inh phuong cua mo

doan thang la binh
Né&u tam giac c6 binh phuong clia mé6t canh béng téng phuong df dai cua
cac binh phuong cla hai canh kia thi tam giac do la doan thang do.

tam giac vuéng.

A1)
H Tim d6 dai x va y trong Hinh 9.34.

1
D Hinh 9,34 ’

Cho tam giac ABC c6 AB =3 cm, AC =4 cm, BC = x (cm).

a) Tinh x trong trudng hgp tam giac ABC vudng tai B (lam tron két qué dén chif s6
thap phan thii nhat).

b) Tim x dé tam giac ABC vuéng tai A.

Giai

a) Néu tam giac ABC vudng tai B thi theo dinh li Pythagore ta co:

AB? + BC? = AC?, suy ra 3% + x¥* = 4% hay x=+/7.
Vay x= 2,6.

b) Theo dinh Ii Pythagore dao thi tam giac ABC vuong tai A khi va chi khi
BC® = AB® + AC®. Vay gia tri x c&n tim thod man x° = 4°+ 3% hay x = 5.
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Luyén tap 1

Trén gidy k& 6 vuong (canh 6 vuéng bang 1 cm), cho =
cac diém A, B, C nhu Hinh 9.35. Tinh d6 dai cac canh e
cla tam giac ABC. mEm S EEEEE W

Hinh 9.35

Vandung1_

Em hay gidi bai toan mé dau.
a UNG DUNG CUA DINH Li PYTHAGORE
S ; S g 2
£, Tinh do dai doan thang

Bai toan 1. Cho tam giac ABC vubng tai A cd AB =6 cm, AC = 8 cm. Hay tinh d6 dai

canh BC, dudng cao AH va cac doan thang BH, CH.

Giai. (H.9.36)

Ap dung dinh Ii Pythagore cho tam giac vuéng ABC, ta dugc &

BC? = AB? + AC? = 6 + 82 = 100, hay BC = 10 (cm).

B-AC £ . AH-BC 8 H
vacungbangT

Vi dién tich clia tam giac ABC bang A

nii AB--AC:AH-BC,hay AH:AB-AC _6-8 / 3 B

2 2 B D
Ap dung dinh li Pythagore cho tam giac vuéng AHB, ta dudc:
[ BH? = AB? - AH? = 62-4,8%= 12,96 hay BH = 3,6 cm.
|

\. Suyra CH=BC-BH=10-3,6 = 6,4 (cm).

Nhan xét. Néu tam giac vuéng ABC tai A c6 dudng cao AH = h, cac canh BC=a, AC= b,
AB=cthih-a=b-c.

Luyéntap2

Cho céac tam giac vuodng véi kich thuée nhu Hinh 9.37. Hay tinh dd dai x va cho biét
nhiing tam giac nao déng dang, viét dung ki hiéu déng dang.

B E 13 D
13 P
]
' /IE‘,S

Hinh 9.37

= 4,8 (cm).

Hinh 9.36
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B 3 km A
Pé dén dugc mét ngudi khach, mot xe taxi xuéat phat tir vi B
tri diém A, chay doc mét con phé dai 3 km dén diém B
thi ré vudng géc sang trai, chay dugc 3 km dén diém C o

thi tai xé cho xe ré vudng goéc sang phai, chay 1 km
niia thi gdp ngudi khach tai diém D (H.9.38). Hadi luc
dau, khoang cach ti ché ngudi lai xe dén ngudi khach /i
la bao nhiéu kildmét? D*i%m € M
Hinh 9.38

o .
%,;»,3 Chiing minh tinh chat hinh hoc

Bai toan 2. Mot chiéc cot c6 chiéu cao h dung thang
ding trén mat dat tai diém M, ngudi ta kéo cidng cac sdi
day tur dinh cot (diém A) 1an lugt dén cac diém C va D a/ |h B
trén mat dat (H.9.39). Biét rang CM = ¢, DM = d va
¢ < d. Hay chiing minh rang a < b.
i3 C c M d D

Giai. (H.9.39) Hinh 9.39

| r

. Ap dung dinh li Pythagore cho hai tam giac vuong AMC va AMD, ta dudc:
AC?2 = AM2 + CM?, hay a2 = h?2 + ¢2 (1)

va AD? = AM? + DM2, hay b? = H? + d? (2).

Vic<dnénti(1)va(2)suyraa®<b’. Dodbac<b.

Chu y. Trong Bai toan 2, néu goi AM la dudng cao, cac Voi cung mot
2 i < - . 2 dudng cao, hinh

doan thang AC, AD la dudng xién thi doan thang MC

e oxr : . ! 5 chiéu cang Ién
dugc goi la hinh chiéu ctua dudng xién AC va doan thang thi dudng xién

MD dugc goi la hinh chiéu cla hinh xién AD. cang Ién.
1)
H Cho Hinh 9.40, trong cac doan thang AC, AD, AE, A
doan nao c6 dd dai I6n nhéat, doan nao cé dd dai
nhd nhat?
H D C E

Luyén tap 3 Hinh 9.40

Trudc day chung ta thira nhan dinh Ii vé trudng hgp bang nhau dac biét clia hai tam
giac vudng: “Néu mot canh géc vudng va canh huyén clia tam giac vudng nay bang
mot canh goc vudéng va canh huyén cla tam giac vudng kia thi hai tam giac vuong dé
bang nhau”. Ap dung dinh Ii Pythagore, em hay chiing minh dinh Ii trén.

AABC, AABC', A= A =90°, B B
AB=AB,BC=BC,
KL | AABC=AABC.

GT

A c A C’

06 Hinh 9.41



y
% Thii thach nhd

Hay tinh chiéu cao theo don vi centimét cla mot tam
giac déu canh 2 cm (H.9.42) (lam tron két qué dén chii
s6 thap phan thi hai). B o c

Hinh9.42
BAITAP

9.17. Cho tam giac ABC vudng tai A. Trong cac khdng dinh sau day, khang dinh nao
dung, khang dinh nao sai?

2 cm

a) AB2+BC?= AC? b) BC? - AC? = AB?.

c) AC?+BC? = AB?, d) BC2 - AB? = AC2.
9.18. Nhiing bd ba s6 do nao dudi day la dé dai ba canh cia mét tam giac vudng?

a)1cm,1cm,2cm. b) 2 cm, 4 cm, 20 cm.

¢)5cm,4cm,3cm. d) 2 cm, 2 cm, 242 cm.
9.19. Tinh céac dé dai x, y, z, t trong Hinh 9.43.

y
] 5
2v5
» 4 4 5 -
Z | 1
2 2
Hinh 9.43

9.20. Cho tam giac ABC can tai dinh A, chiéu cao AH = 3 cm va canh day BC = 10 cm.
Hay tinh dé dai cac canh bén AB, AC.

9.21. Hay tinh dién tich cia mét hinh chii nhat ¢6 chiéu rong 8 cm va dudng chéo dai 17 cm.

9.22. Chu cun bi xich bdi mot sgi day dai 6 m dé canh mot 4 | R R T ey
manh vudn gigi han bdi cac diém A, B, E, F, D trong
hinh vuéng ABCD c6 canh 5 m nhu Hinh 9.44. Bau xich

budc ¢6 dinh tai diém A clia manh vudn. Hoi chi clin ¢ P

thé chay dén tat ca cac diém cia manh vudn minh phai

canh khéng? HH

F

.5 {1 1 0 O D WD 4§ § [

Hinh 9.44
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Kién thiic, ki nang

» Gidi thich cdc truoing hgp dong dang clia tam gidc vuong.
+ Gidi quyét mot s0 van dé thuc tién gan vdi viéc van dung cdc tam gidc vudng dong dang.

Nam va Viét mudn do chiéu cao ctia c6t ¢cG G san trudng ma hai ban
khéng tréo lén dugc. Vao budi chiéu, Nam do thdy béng cla cot cs dai
6 m va bong cla Viét dai 70 cm. Nam hoi Viét cao bao nhiéu, Viét tra |0i
la cao 1,4 m. Nam lién reo lén: “TG biét cot cd cao bao nhiéu rdi day!”.
Vay cét cO cao bao nhiéu va lam sao ban Nam biét dugc?

Qua bai nay, cac em sé& c6 cau tra Ioi cho cau hoi trén.

AP DUNG CAC TRUGNG HOP PONG DANG CUA TAM GIAC
VAO TAM GIAC VUONG

F s

L

TU céac trudng hgp dong dang goc — goc va canh - goc - canh cla hai tam giac trong
bai trudc, ta suy ra hai dinh li sau:

Dinh li 1. Néu m6t géc nhon clia tam giéc vuéng nay bang moét géc nhon cda tam giac
vuong kia thi hai tam giac vuéng dé dong dang véi nhau.

Pinh li 2. Néu hai canh géc vudng clia tam giac vuéng nay fi 1é vai hai canh goc vudng
clia tam giac vuoéng kia thi hai tam giac vuéng dé déng dang véi nhau.

B AABC vudng tai A, AA'B'C'vudng tai A"
. B’ LN 1
L\ e Néu B’ =B thi AA'B'C'os AABC.
eN&u 2B - AC yhiaaBIC'oe nABC.
A C A 0 AB AC
\ Hinh 9.45
A1
@ Hay chi ra hai cap tam giac vuéng déng dang trong Hinh 9.46.
T Z X
c 2 M
E 2 D F' 60°
4
5 N
60° _ ¥
A B F G H

Hinh 9.46
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Cho tam giac ABC c6 cac dudng cao AD, BE, CF cat nhau tai diém H.
Chiing minh rang: A
a) HA.- HD = HB - HE = HC - HF;
b) AAEF e AABC. &
Giai. (H.9.47) F

GT | AABC, céac dudng cao AD, BE, CF -
dong quy tai H B D c
a) HA-HD = HB-HE = HC- HF; Hinh 9.47
b) AAEFwa AABC.
a) Hai tam giac vudng AHF (vudng tai F) va CHD (vubng tai D) cé:

AHF = CHD (hai goc dbi dinh).

Do d6 AAHF e ACHD. Suy ra %: %, hay HA - HD = HC - HF. (1)

KL

Tuong ty, vi AHE = BHD (hai g6c déi dinh) nén hai tam giac vudng AHE (vudng tai E)
va BHD (vuéng tai D) déong dang vdi nhau.
HE

suy ra PA_FE oy HA . HD = HB - HE. @)
HB  HD

TU (1) va (2) suy ra HA-HD = HB- HE = HC - HF.

b) Hai tam giac vuéng ABE (vuéng tai E) va ACF (vubng tai F) c6 goc A chung nén

AABE & AACF. Suy ra E:ﬂ, hay E:i.
AF AC AB AC
Hai tam giac AEFva ABC c6: A chung, %: % (chung minh trén).

Vay AAEF ea AABC (c.g.c).

Luyén tap 1

Tr& lai tinh huéng mé dAu, ta thdy chiéc cot cung Vi & 3
bdéng clia no tao thanh hai canh géc vudng cla tam giéac § §/
ABC vuéng tai dinh A, ban Viét va bong clia minh ciing &‘Q’ S/
dugc xem la hai canh goc vubng cla tam giac A'B'C’
vuong tai dinh A' (H.9.48). Vi céac tia sang Mat Trgi tao
vdi hai cai bong cac géc béing nhau nén B=B.

a) Hai tam giac vuéng ABC va A'B'C' ¢6 dong dang vGi
nhau khéng?

b) Ban Nam da tinh chiéu cao chiéc cét, tic la d¢ dai

doan thdng AC nhu thé nao va két qua la bao nhiéu?
Hinh 9.48
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¥
% Thirthach nhé

Mot ngudi do chiéu cao clia mot cai cay bang cach chon mét chi€c coc xubng dat, coc
cao 2,4 m va céach vi tri goc cay 19 m. Ngudi do diing cach xa chiéc coc 1 m va nhin
thay dinh coc thdng vdi dinh cla cay. Hay tinh chiéu cao ciia cay, biét rdng khoang
céch ti chan dén mat ngudi ay 1a 1,6 m (H.9.49).

A: vi tri dinh cay o
B: vi tri g6c cay pres
C: vitridinh cot "
M: vi tri mat .~

"..-‘

L

ot

C

M. ]
5 Y
1,6 24
D ] ol
]

— -
=

19
Hinh 9.49

B TRUGNG HOP PONG DANG PAC BIET CUA HAI TAM GIAC VUONG

lan luctla AB=1383m, AB'=7,5mva dd cao lan lugtla BH=5m, BH'=2,5 m.
D6 doc cla hai con doc 1an lugt dugc tinh bdi s6 do cac géoc HABva H'A'B'.

Hinh 9.50
~ Nhan xét vé hai dai lugng AB va ﬁ.
AB BH
- Dung dinh li Pythagore dé tinh AH va A'H".
- S0 sanh cac dai lugng an va BH :
AH BH

- Hai tam giac vuéng A'H'B'va AHB c6 dong dang khong? TU do rat ra két luan gi
vé do6 doc clia hai con doc.

Téng quat, ta cé dinh li sau:
Dinh li (trudng hgp dong dang dac biét cua hai tam giac vudng)

Néu canh huyén va moét canh goc vudng cla tam giac vudng nay ti I1& véi canh
huyén va moét canh goéc vudng clia tam giac vudng kia thi hai tam giac vuéng doé
déng dang véi nhau.
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e
.,> Chung minh dinh li (H.9.51)

= - B
AABC, AA'B'C', A= 90°, A'= 90°, e
GT BFCF 3 AFBF
BC AB
A c A C’

KL | AA'B'C'e» AABC.

Hinh 9.51
Ap dung dinh li Pythagore cho cac tam giac vuéng A'B'C'va ABC, ta dugc:
BC2= A'B2 + A'C? BC? = AB2 + AC2.
Suy ra BC? - AB?= AC? va BC?- AB? = AC?. Vay tu gia thiét %:%, ta c6:
BC? AB?_ BC?-AB?_ AC?
BC? AB? BC?-AB* AC?

- ABY AG Bt
Do do = =
AB AC BC

. Suy ra AA'B'C'e» AABC (¢.c.C)-

1]
@ Hay chira cac cdp tam giac vuéng dong dang véi nhau trong Hinh 9.52, viét dung

ki hiéu déng dang.
= P 45 M
N 2& .
D Ei
3 C N

Hinh 9.52

B

Gia sl cac chan dudng cao H, H'lan lugt ha tii dinh A va A'clia hai tam giac ABC va
AB AH AC
AB  AH AC

A'B'C'nam trén cac canh BC, B'C'thoa man
AA'B'C'ee AABC.

. Chling minh rang

Giai. (H.9.53) A
AA'B'C' AABC, H thuéc canh BC, A
aT H'thudc canh B'C', AH L BC,
w i~ AB L AH  AC
L I T L 2 M C 8 ¢’
KL | AA'B'C'== AABC. Hinh9.53
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Tam giac vuéng ABH (vudng tai H) va tam giac vudéng A'B'H' (vudng tai H') co:

AB _AH sy AA'BH e AABH. Suy ra ABH = ABH. (1)

AB  AH
Tam giac vudng ACH (vudng tai H) va tam giac vuéng A'C'H’' (vudng tai H') co:
o Vay AA'C'H'e» AACH. Suy ra AC'H' = ACH. (2)

AC AH

Hai tam giac ABC va A'B'C’'co:
AB'C' = ABC (theo (1)), AC'B'= ACB (theo (2)).
Vay AA'B'C'? AABC (g.9).
Nhan xét. Ngudc lai, néu AA'B'C'e AABC theo ti s6 kva AH, A'H'1an lugt 1a cac dudng

' t

ca0 clia AABC va AA'B'C'thi AAB'H' @ AABH (do B =B') theo ti s6 k va % k.

Luyén tap 2
Mot ngdi nha véi hai mai léch AB, CD dudc thiét ké nhu Hinh 9.54 sao cho CD = 6 m,
AB=4m, HA=2m, AC = 1 m. Chting t6 ring ABD = CDB.

Hinh 9.54

Bac Minh mudén thay chiéc ti vi c6 chiéu ngang clia man hinh 1a 72 cm (loai 32 inch)
bang chiéc ti vi méi loai 55 inch c6 cung ti I1& khung hinh (ti 1& gitia hai kich thudc
man hinh). H3i néu khoang tréng dat ti vi |a mot hinh vuéng canh 1 m thi cé thé dit
chiéc ti vi méi vao d6 khong? (Biét rang 1 inch = 2,54 cm).

9.23. Diéu kién nao dudi day chiing té rang hai tam giac vuéng déng dang?
a) M6t géc nhon clia tam giac nay bang moét goéc nhon cla tam giac kia.
b) Canh géc vudng va canh huyén cla tam giac nay ti 1&é véi canh géc vudng va canh
huyén clia tam giac kia.
c) Mét canh goc vudng clia tam giac nay bang mot canh géc vuéng clia tam giac kia.

d) Hai canh géc vuéng cla tam giac nay ti 1& véi hai canh goc vudng cliia tam giac kia.
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9.24. Cap tam giac vudng nao dong dang véi nhau trong Hinh 9.55?
4
1 ‘ :2
2 2
NN
| a) b) 4
60° 700 18
3 4,5
1
d)

c)

L

Hinh 9.55

9.25. Cho géc nhon xOy, céac diém A, N ndm trén tia Ox, cac diém B, M nam trén tia Oy
sao cho AM, BN lan lugt vuong goc véi Oy, Ox. Chiling minh rang tam giac OAM dong
dang vdi tam giac OBN.

9.26. Cho hai hinh chii nhat ABCD va A'B'C'D'thoa mé@n AC = 3AB, B'D'= 3A'B".

a) Ching minh rang tam giac ABC dong dang véi tam giac A'B'C".
b) Néu A'B'= 2AB va dién tich hinh chii nhat ABCD la 2 m? thi dién tich hinh chii nhat
A'B'C'D'la bao nhiéu?

9.27. Cho tam giac A'B'C'déng dang vdi tam giac ABC theo ti s6 k. Goi A'H'va AH
lan lugt 1a cac dudng cao dinh A'va A cla tam giac A'B'C' va tam giac ABC.
Chling minh rang:

AH'
a) —=K;
) AH
b) Dién tich tam giac A'B'C'bang k? lan dién tich tam giac ABC.

9.28. Mot ngudi 6 vi tri diém A muén do khodng cach dén diém B & bén kia s6ng ma
khong thé qua séng dugc. Sl dung giac k&, ngudi dé xac dinh dudc mot diém M trén
bd séng sao cho AM = 2 m, AM vudng géc véi AB va do dugc s6 do géc AMB. Tiép
theo, ngudi do6 vé trén gidy tam giac A'M'B'vudng tai A, c6 AM'=1cm, AMB' = AMB
va do dugc A'B'=5cm (H.9.56). Hoi khoang cach ti A dén B l1a bao nhiéu mét?

B

A
’/’ TCmK/

Ml

Hinh 9.56
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(EERERT]

Khai niém, thudt ngit  Kién thuc, ki ndng
« Hinh déng dang « Nhan biét hai hinh ddng dang.

- Hinh dong dang phdicanh = Nhan biét hai hinh dong dang phéi canh.
- Nhan biét dugc vé dep trong tu nhién, nghé thudt, kién tric,
cong nghé ché tao,... biéu hién qua hinh déng dang.

Ta thdy ring hai hinh phing bang |

nhau, ttc 1a hai hinh cé thé chéng khit

Ién nhau, thi s& c6 hinh dang va kich

thude giong nhau. Ngoai ra, con co
nhiing hinh c6 kich thuéc khac nhau
nhung van c¢o hinh dang giéng nhau
(vi dy hinh chuyp nhiing chu ca trong
Hinh 9.57). Trong céc hinh don gian
da dudc hoc, ¢c6 nhiing hinh nao co
tinh chat d6? Bai nay chung ta sé tim
hiéu vé nhitng hinh nhu vay.

,@ Hinh déng dang. Hinh déng dang phéi canh

Hinh 9.57

m] Ly diém Ova vé tam giac A'B‘C' nhu Hinh 9.58. Trén cac tia OA’, OB’ OC', |y

104

cac diém A, B, C sao cho OA=20A', OB=20B', OC=20C.

Hinh 9.58

- Hay giai thich vi sao AABC @ AA'B'C' véi ti s6 dong dang bang 2.

- Duing thudc thang, em hay kiém tra xem dudng thang MM', NN’ n8i cac trung
diém c6 di qua O khéng?
Trong Hinh 9.58, ta néi tam giac ABC la hinh phéng to (2 lan) clia tam giac A'B'C’
va tam giac A'B'C'la hinh thu nhé (2 1an) clia tam giac ABC.



IZ5F Hinh 9.59 14 hai bic hinh chan dung clia mét cau bé A

ﬂ"c
e

Lus

v6i kich thuéc 2 « 3 (hinh &) va 4 x 6 (hinh &) dudc
dat canh nhau theo chiéu thang diing. Ta thdy céc
dudng thang AA’, BB'ndi cac diém tuong (ing trén
hai btc chan dung cung di qua mét diém O.

2 B ) phl L TON |
Dung thuéc thang, em hay kiém tra xem mot Hinh O & ==
R 2 e e . N . B' Hinh T
duong thang néi hai diém tuong ung tuy y trén hai
hinh (vi du C va C)) c6 di qua diém O khong?

Ta ciling noi hinh &’ la hinh phong to ctia hinh & v6iti s6 6 : 3 = 2, hinh &7 la
hinh thu nhé cla hinh &’ v6itis6 3:6 = %

Hinh 9.59

— Céac cap hinh phong to - thu nho tuong tu nhu trén dudc goi la cac hinh dong dang
phdi canh. Diém déng quy O trong mébi hinh dugc goi la tam phdi canh clia céc cap
hinh. Trong Hinh 9.59, ta noéi hinh " déng dang phoi canh véi hinh &F theo ti s

OA’

déng dang k=—=2.
g dang OA

- Trong c&p hinh phéng to - thu nhé, néu thay déi vi tri ciia mét hinh di thi chiung van
c¢6 hinh dang giéng nhau (H.9.60). Khi dé chiing dudc goi la hinh déng dang. Cu thé,
mét hinh Z6’ duoc goi la déng dang vdi hinh Z6 néu né bang 76 hodc bdng véi mot
hinh phong to hay thu nho cua 6 (H.9.61).

Hai hinh dong dang co
hinh dang giéng nhau.

Hai con budm Hai béng hoa
Hinh 9.60

e, A

"

Hinh 9.61

Theo em, hai hinh tam giac bang nhau bat ki ¢cé phai la hai hinh déng dang
phéi canh khong?
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¢ Trong cac hinh hoc don gian ching ta da hoc, nhiing cép hinh dudi day la cép hinh
dong dang.

ol | (o AP

Cép hinh vuéng Cap hinh tron C3p hinh tam gidc déu
Hinh 9.62

¢ Nhiing hinh déng dang phdéi canh thudng gap:

-
-
---------

"
—_

Hinh 9.63
¢ Nhiing hinh déng dang trong thé& gidi tu nhién:

Hinh Id cay Hinh dan buém Hinh nhiing vién dd cudi
Hinh 9.64

e Nhiing hinh déng dang s dung trong céc cong trinh kién truc va trang tri:

i {_-.f/ '\.I
M, ]

IS .

Cung dién Hawa Mahal (AnBo) Cdc tam gidc déu Hinh cdc kim tu thdp

Hinh 9.65
e Nhiing hinh déng dang phdi canh trong nghé thuat va thiét ké:

Tdc phdm sdp dat “The Wave” Hinh cdc tdng thdp
o Copenhagen (Ban Mach)
Hinh 9.66

Hinh btip bé Nga
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Trong nhiing cap hinh dudi day (H.9.67), cap hinh nao la hai hinh déng dang?
Hay chira mot cap hinh dong dang ph6i canh va vé cap hinh dé cung tam phéi canh
vao vé.

= Céph‘,h-h“]' e caph]h‘ﬁ'j” Céph.i.r.lh.j o

Hinh 9.67
T6 nght la hai hinh < pani hal binn tem
vuong bat ki déu gl:'ac Sedibe f' coleu
déng dang véi nhau. dong dang phdi canh
v@i nhau.

Theo em, ban nao ding, ban nao sai? Cho biét y kién clia em.
BAITAP

9.29. Ldy mét diém Ondm ngoai moét doan thang AB. Hay vé hinh déng dang phdi canh
tam O cla doan thang AB theo ff s6 ddng dang %

9.30. Biét rang mdi hinh dugi day déng dang véi mét hinh khac, hay tim cac cédp hinh
déng dang doé.

Hinh 9.68

Cép hinh luc gidc déu Cap hinh tam giac déu Cap hinh vuéng
Hinh 9.69

107 |



Cho tam giac ABC vudng tai A, dudng cao AH, biét AB=5cm, AH= 4 cm.

a) Ching minh AAHB @@ ACHA. A
b) Tinh do dai cac doan thang BH, CH, AC.
Giai. (H.9.70)
oT | AABC A = 90°, AH vudng géc v6i BC
tai H, AB=5 cm, AH =4 cm. C H B
(L | 2) AAHB ® ACHA; Hinhi 2.0
b) Tinh BH, CH, AC.

a) Xét tam giac AHB vudng tai H va tam giac CHA vubng tai H, ta co:
ABH =90° - HAB = CAB—HAB = CAH.
Vay AAHB & ACHA (cap g6c nhon bang nhau).
b) Ap dung dinh li Pythagore cho tam giac vuéng AHB, ta cé:
BHE = AB? - AHP = 52— 42 = 32
Suy ra BH =3 cm.

2
Mt khac, vi AAHB @ ACHA nén 27 _ P8 suy ra o= A0 _ 18 (om).
CH HA BH 3

A, .. AB AH , AB-CH 20
Poéng thoi —=——. Do do B RS (emy.
g 35 Eh AC . (cm)

AH
Cho tam giac ABC c6 AB=4cm AC=3cm, BC=5cm. Cho AH la dudng cao cla
tam giac ABC. Chiing minh rdng:

a) AB2= BH - BC; AC2= CH - BC;
b) AH? = BH - CH;

c) Goi M, N1an luct I trung diém cla AH, BH. Chiling minh rang AANB @ ACMA.
Giai. (H.9.71) q

TU gid thiét, ta thdy BC? = AC? + AB? = 25. H

Theo dinh Ii Pythagore ddo thi ABC la tam giac vuong tai A.

a) Tam giac AHB vuéng tai H va tam giac CAB vudng
tai A c6: goc B chung nén AAHB @@ ACAB (mot goc

nhon bang nhau). L Hinh 9.71 -

108



Do dé6 %: %, hay AB2 = BH . BC. Tudng ty AC2 = CH - BC.

b) Tam giac AHB vuong tai H va tam giac CHA vuéng tai H co:

ABH = ABC =90° — ACB = 90° - ACH = CAH.
2 e s . AH HB P
Vay AAHB & ACHA (m6t géc nhon bang nhau). Do do Py hay AH® = BH-CH.
HB HA

c) Vi AAHB e ACHA nén — =—— va HBA=HAC.
AB  CA

NB HB HA AM
AB 2AB 2CA CA’
NBA = HBA = HAC = MAC.

Hai tam giac ANB va CMA c6:

Vay AANB 2 ACMA (c.g.c).

Nhan xét. Cho AABC vubng tai A co dudng cao AHvGIi BC=a,AC=b, AB=c, BH=D/|
CH = ¢', AH = h. Theo chling minh cau a va cau b cla Vi du 2 ta suy ra b? = ab’,
¢ = ac'; ¥=bc

BAI TAP
9.32. Cho tam giac ABC vubng tai A va c6 duong cao AH. Biét rang BH = 16 cm,
CH=9 cm.
a) Tinh do dai doan thang AH.
b) Tinh d& dai cac doan thidng AB va AC.

9.33. Cho tam giac ABC c6 AB=6cm, AC=8cm, BC =10 cm. Cho diém M n&m trén
canh BC sao cho BM = 4 cm. Vé dudng thang MN vudng géc véi AC tai N va dudng
thdng MP vudng goéc véi AB tai P.

a) Chiing minh rang ABMP e AMCN.

b) Tinh do dai doan thang AM. A
9.34. Trong Hinh 9.72, cho AH, HE, HF lan lugt la cac
dudng cao cla cac tam giac ABC, AHB, AHC. 3 F
Chiing minh rang:
a) AAEH «» AAHB, b) AAFH % AAHC,; B H Cc
c) AAFE @ AABC. Hinh 9.72

9.35. Cho tam giac ABC vuéng tai A c6 dudng cao AH. Cho M va N I&n lugt la trung diém
clia ABva AC. Ching minh AHBM = AHAN.

9.36. Vao gan budi trua, khi béng ban An dai 60 cm thi béng cét cd dai 3 m.
a) Biét rang ban An cao 1,4 m. Hoi cot cd cao bao nhiéu mét?
b) Vao budi chiéu khi béng ban An dai 3 m, hdi béng cot cd dai bao nhiéu mét?
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A. TRAC NGHIEM

9.37. Cho ABC la tam giac khong can. Biét AA'B'C'® AABC. Khang dinh nao sau day
la dang?

A. AA'C'B'en AACB. B. AB'C'A'e® ABAC.
C. AB'A'C'ew ABCA. D. AA'C'B'e AABC.
9.38. Cho AA'B'C'e» AABC v6i ti s6 déng dang bing 2. Khing dinh nao sau day la ding?
B, LB B8y o L p. AB _,
AB A'C’ AB AC
9.39. Trong cac bd ba s6 do dudi day, dau la s6 do ba canh clia mé6t tam giac vuéng?
A.3m;5m;6m. B.6m;8m; 10 m.
C.1cm; 0,5 cm; 1,25 cm. D.9m; 16 m; 25 m.

9.40. Cho tam giac ABC vudng tai A (AB = AC) va tam giac DEF vuéng tai D (DE = DF).
Diéu nao dudi day khéng suy ra AABC @@ ADEF ?

A. B=E. B.C=F. C.B+C=E+F. D.B-C=E-F.
% A
B. TU LUAN
9.41. Cho Hinh 9.73, biét rAng MN // AB, MP // AC. Hay N
lidt ké ba cap hai tam giac (khac nhau) déng dang c6 F
trong hinh.
B M &
Hinh 9.73
E
9.42. Cho Hinh 9.74, biét ring ABD = ACE. Chiing minh B
rang AABD @ AACE va ABOE 2 ACOD. 0
-
A ¢ D
Hinh 9.74
A
9.43. Hai dudng trung tuyén BM, CN cla tam giac
ABC cat nhau tai diém G (H.9.75). Chiing minh
rang tam giac GMN déng dang vdi tam giac GBC va N Y
tim ti s6 déng dang.
G
B C
Hinh 9.75
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9.44. Cho tam giac ABC vuéng tai A c6 AB =5 cm, AC = 4 cm. Goi AH, HD lan lugt 1a
cac dudng cao ké tU dinh A clia tam giac ABC va dinh H clia tam giac HAB.

a) Chiing minh rang AHDA ©» AAHC.
b) Tinh d6 dai c4c doan thang HA, HB, HC, HD.
9.45. Cho tam giac ABC c6 dudng cao AH. Biét AH =12 cm, A

CH=9cm, BH=16 cm. Ldy M, N 14n lugt 1a trung diém
cla AH, BH (H.9.76).

a) Chiing minh rang ABC la tam giac vudng tai A.

—I 1L

b) Chiing minh rang MN L. AC va CM L AN. c 4 ~ N 7 B
¢) Tinh dién tich tam giac AMN. Hinh 278
9.46. Cho tam giac ABC vuéng tai A va cac diém D, E, F A 2
nhu Hinh 9.77 sao cho AD la phan giac clia goéc BAC, E
DE va DF lan lugt vuéng goc véi AC va BC.
Chiing minh rang:
B D c
a) gg = ABiBAC ,tU do suy ra AE = % i
b) ADFC e AABC,;
¢) DF = DB.

9.47. D& tinh dugc chiéu cao gan dung clia kim ty thap Ai Cap, ngudi ta cdm 1 cay coc
cao 1 m vudng goc v4si mat dat va do duge bong cay coc trén mat dat 1a 1,5 m. Khi
d6 chiéu dai bong cta kim tu thap trén mat dat 1a 208,2 m. Héi kim tu thap cao bao
nhiéu mét?

9.48. TU can hd chung cu nha minh, ban Lan diing cach clia s6 1 m nhin sang toa nha
déi dién thi vira nhin thdy dang tat ca 6 tAng clia toa nha dé. Biét rang clia s6 nha Lan
cao 80 cm va méi tAng cla toa nha ddi dién cao 4 m. Hoi khodng cach tii can hd nha
Lan dén toa nha doi dién 1a bao nhiéu?
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uUIiLLIMLLJJ
(RONG THUCTIEN

Nhitng kim tu thap tai Ai Cap, céng
trinh kién tric tai bdo tang Louvre
(Phdp) hay nhitng chiéc rubik,...
¢6 dang hinh chép t gidc déu, hinh
chép tam gidc déu,... Day la nhing
hinh khéi dep, ¢6 nhiéu ting dung trong
thuc té doi song. Chuong nay chiing ta
sé tim hiéu mot so van dé co ban vé
chiing va nhiing bai toan lién quan.

-

Khai niém, thuat ngit  Kién thic, ki ning
Hinh chop tam gidc déu + M ta dinh, canh bén, mat bén, mat ddy ca hinh chop tam gidc déu.
« Tao lap hinh chép tam gidc déu.
- Tinh dién tich xung quanh va thé tich cla hinh chdp tam gidc déu.
« Gidi quyét mot s6 van dé thuc tién gan vdi viéc tinh thé tich, dién
tich xung quanh cta hinh chép tam gidc déu.

Pinh FANSIPAN (Lao Cai) cao
3 143 m, la dinh nui cao nhét
Béng Duong. Trén dinh ndi,
ngudi ta dat mét chop lam bang
inox c¢6 dang hinh choép tam
giac déu canh day dai 60 cm,
chiéu cao 90 cm (H.10.1). Hai
téng dién tich cac mat bén clha
hinh chép bang bao nhiéu?

Hinh 10.1
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/| HINH CHOP TAM GIAC DEU

KA
€+ Hinh chép tam giac déu

e Hinh chop tam giac déu c6 day la mét tam giac déu,

cac mat bén |a cac tam giac can bing nhau chung mot i Binh
dinh. Binh chung nay dudc goi la dinh cla hinh chop =3 Ca" «—Canh bén
tam giac déu. Trung doan .

Trong Hinh 10.2, S.ABC la hinh chop tam giac déu. B8 Dc
e Doan thang ndi dinh cla hinh chép va trong tam
cla tam giac day goi la dudong cao cua hinh chép 3 M3t dy

tam giac déu.
e Dudng cao vé tu dinh clia méi mat bén goi la trung doan 55 -
cla hinh chép tam giac déu.

1]
H Hay goi tén dinh, canh bén, méat bén, mat day, dudng cao, trung doan cla hinh chép
tam giac déu S.ABC trong Hinh 10.2.

Nhéan xét. Hinh chop tam giac déu co:
— Day la tam giac déu;
— Mét bén la cac tam giac can bang nhau ¢é chung dinh;
— Chéan duding cao ké tir dinh t6i mat day la diém cach déu cac dinh cla tam giac day.
| Thychanh /
S dung bia cung, cat va gdp hinh chop tam giac déu 6 cm
véi kich thude nhu Hinh 10.3 theo hudng dan sau:
Bude 1. V& hinh khai trién clia hinh chép tam giac déu

theo kich thudc da cho nhu Hinh 10.4. B W
Budc 2. Cat theo vién. 5 cm
: A
Budc 3. Gap theo cac dudng mau cam dé dugc hinh Hinh 10.3
chop tam giac déu (H.10.5).
B cm

Hinh 10.4 ' Hinh 10.5
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1 DIEN TICH XUNG QUANH VA THE TiCH CUA HINH CHOP TAM GIAC DEU

: ,® Dién tich xung quanh ctia hinh chép tam giac déu

21550 Quan séat hinh chop tam giac déu va hinh khai trién ctia né (H.10.6). Hay tinh téng

dién tich cac mat bén cla hinh chép.
S

Hinh 10.6

57 Hay tinh tich ciia nifa chu vi mat day véi trung doan cia hinh chép tam giac déu.
So sanh két qua viia tinh vdi téng dién tich cac mat bén cla hinh chép.

Dién tich xung quanh cla hinh chép tam giac déu
béng tich clia nlia chu vi day vdi trung doan.
Sy =P - 4,
trong dé p la nla chu vi day,
dla trung doan. a

>

Tinh dién tich xung quanh ctia hinh chép tam giac déu
S.ABC trong Hinh 10.7.
Giai
N{ra chu vi day clia hinh chop tam giac déu la:
1 15
=—=(5+5+5)=— (cm).

p=—(6+5+5)=—(cm)

Trung doan cla hinh chop tam giac déu la d= SH =6 cm.

Dién tich xung quanh ciia hinh chop tam giac déu S.ABC la:

8is =%- 6 =45 (cm?).

Tinh dién tich xung quanh cla hinh chép tam giac
déu S.MNP trong Hinh 10.8, biét /P = 3 cm va canh
bén SP =5 cm. N

Hinh 10.8
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o
€2 Thé tich ciia hinh chép tam gidc déu

Hai dung cu dung nudc c6 dang hinh lang try ding day
la tam giac déu va hinh choép tam giac déu co thé dat
“chdéng khit” Ién nhau. Chiéu cao cla hinh chép tam giac o

déu bang chiéu cao cla hinh lang tru.

Néu ta 18y dung cu hinh chép tam giac déu muc day

nudc va dé hét vao dung cu hinh lang tru ding thi thay ‘#

= R 7 n 2 2 =1 1 . R 7 a
chiéu cao cua cot nude chi bang — chiéu cao cua hinh
G 3
lang tru (H.10.9). Hinh 10.9

A 1 1

Thé tich hinh chép tam giac déu bang il tich cta dién tich mat day vai chiéu cao
chia no. 3

T lS- h;
trong do S la dién tich day, 3

hla chiéu cao cta hinh chop.

Tinh thé tich hinh chép tam giac déu S.ABC trong Hinh
10.10, biét canh day bang 6 cm, chiéu cao cla hinh chop
SO =10 cm. Cho biét 427 =~ 5,2. (Lam tron két qua dén
hang phan mudi).

Giai

Trong tam giac déu ABC c6 CH L AB nén CH la trung
tuyén clia AABC.

Suyra BH= HA = %AB =3 (cm). Hinh 10.10
Tam giac AHC vubéng tai H nén HA? + HC? = AC? (dinh li Pythagore).
Suyra 32+ HC? =62

HC? =36 -9
HC? = 27
HC = 27 = 5.2.

Dién tich tam giac ABC la: S = %AB-CHz % 6-52=156 (cm>2).

Thé tich cla hinh chép tam giac déu S.ABC la: V = %S-hz %-15,6-10 =52 (cm?).
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Vandung 1

Hinh 10.11 mo t& hinh chép trong tinh huéng mé dau.
Duya vao dé, em hdy trd 16i cau hédi clia bai toan.

Hinh 10.11
BAITAP

10.1. Goi tén dinh, canh bén, méat bén, mat day, dudng cao va
m6t trung doan clia hinh chép tam giac déu trong Hinh 10.12.

10.2. V& va cit mot tam giac déu c6 canh 10 cm (H.10.13)
réi gédp theo dudng mau cam dé dudc hinh chép tam
giac déu (H.10.14).

Hinh 10.12
10 cm 10 cm

10 cm
Hinh 10.13 Hinh 10.14

Trong cdc bai tap 10.3, 10.4, hay lam tron két qua dén hang phan muodi.

10.3. Cho hinh chép tam giac déu S.MNP nhu Hinh 10.15.
a) Tinh dién tich tam giac MNP.
b) Tinh thé tich hinh chép S.MNP, biét <27 ~ 5,19.

10.4. Nha ban Thu ¢6 mét dén trang tri c6 dang hinh chop
tam giac déu nhu Hinh 10.16. Cac canh cla hinh chép
déu bang nhau va bang 20 cm. Ban Thu du dinh sé dan
cac mat bén cla dén bang nhiing tdm gidy mau. Tinh
dién tich gidy ban Thu s dung (coi nhu mép dan khéng
dang ké). Cho biét 300 ~ 17,32.

Hinh 10.16

16



ST - 0 HINK CHOP TU GIAC DEU

Khai niém, thudt ngit  Kién thdc, kinang

Hinh chdp t gidc déu « Mo td dinh, mat ddy, mat bén, canh bén cla hinh chép ti gidc déu.
- Tao lap hinh chap ti gidc déu.
- Tinh dién tich xung quanh va thé tich cda hinh chép ti gidc déu.
« Gidi quyét mot s van dé thuc tién gdn vdi viéc tinh thé tich,
dién tich xung quanh cla hinh chép t( gidc déu.

Kim tu thap Kheops 6 Ai Cap dudc
xay dung vao khoang 2 500 nam trudc
Coéng nguyén la mot trong nhiing
cong trinh ¢6 nhéat va duy nhat con tén
tai trong s& bay ki quan thé gidi cé
dai. Kim ty thap nay cé dang hinh
chop tu giac déu cao 147 m, canh day
dai 230 m (H.10.17). Kim tu thap

e D e

Kheops c6 thé tich béng bao nhiéu? Hinh 10.17

ﬂ HINH CHOP TU GIAC BEU

@ Hinh chép tu giac déu
Hinh chép S.ABCD trong Hinh 10.18 ¢c6 day ABCD
la hinh vudng, cac mat bén la nhiing tam giac céan
bang nhau, ¢6 chung dinh. Ta goi S.ABCD la hinh
chop ti giac déu.

IEE Goi tén dinh, cac canh bén cla hinh chép. Mt

Goi tén dudng cao, trung doan ciia hinh chop.

(PRI E R A R AL AN AN

IEEF) Goi tén cac mat bén va mat day cia hinh chop. r

Hinh 10.18

Nhan xét. Hinh chép ti giac déu co:
— Mat day la hinh vuéng, cac mat bén la cac tam giac can bang nhau c6 chung dinh.

— Chéan dudng cao k& tif dinh t6i mat day 1a diém cach déu céc dinh clia mat day (giao
diém hai dudng chéo).

- Hay cho biét dinh, canh bén, mat bén, mat day, dudng cao va mét trung doan cla
hinh choép td giac déu S.MNPQ trong Hinh 10.19.

ll7|



Gidi
Pinh: S.
Céac canh bén: SM, SN, SP, SQ.

Cac mat bén la cac tam giac can bang nhau SMN, SNP,
SPQ, SQM.

Mat day la hinh vuéng MNPQ.
Budng cao: SH.
Trung doan: SI.

Cét va gap mét miéng bia thanh hinh chép ti giac déu theo hudng dan sau:
Budc 1. V@& hinh khai trién theo méau va cét theo vién (H.10.20).

Hinh 10.19

Budc 2. Gap theo cac dudng mau cam, ta dudc hinh chop ti giac déu (H.10.21).

Hinh 10.21

Hinh 10.20

1 DIEN TICH XUNG QUANH VA THE TiCH CUA HINH CHOP TU GIAC PEU

i Dién tich xung quanh va thé tich ctia hinh chop ti giac déu

Tuong tu hinh chop tam giac déu, dién tich xung quanh
va thé tich clia hinh chép tu giac déu dudc tinh nhu sau:

e Dién tich xung quanh cda hinh chop tir giac déu bang
tich clia nlfa chu vi day véi trung doan.

Syy=pP: 4,
trong d6 p la ndia chu vi day,
dla trung doan.

? L 2 £ - ‘ . 2 £ 1 ’ 7
e Thé tich cua hinh chop tu giac déu bang — tich cua
dién tich mat day vdi chiéu cao cla né.
4 :%S-h,
trong do S la dién tich day,

hla chiéu cao cidia hinh chop.
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Tinh dién tich xung quanh va thé tich ctia hinh chép tu
giac déu S.ABCD, biét dé dai canh day bang 6 cm,
chiéu cao bang 4 cm va trung doan bang 5 cm.

Giai. (H.10.22)

N(a chu vi cha day ABCD la: (4 - 6) : 2 = 12 (cm). B

Dién tich xung quanh cla hinh chép tu giac déu S.ABCD la: tinh 10.22
Sy=p-d=12.5=60 (cm?).

Dién tich day ABCD la: S = 62 = 36 (cm?).

Thé tich cha hinh chép ti giac déu S.ABCD la:

vels.p=".26.4= 48 (cm3).
3 3

Luyéntap 1
Bac Khoi lam mot chiéc hop gb ¢é dang hinh chop tir giac déu véi do dai canh day cla
hinh chép 1a 2 m, trung doan cla hinh choép 1a 3 m. Bac Khéi mudn son bdn mét xung
quanh cta hop gb. C méi mét vudng son can tra 30 000 dong (tién son va tién cong).
Hoi bac Khoi phai tré chi phi la bao nhiéu?

Luyén tap 2
MGt chiéc 1éu cé dang hinh chép ti giac déu, canh day bang 2 m, chiéu cao bang 2 m
(H.10.23).
a) Thé tich khéng khi trong léu 1a bao nhiéu?
b) Biét l1eu phl vai bon phia va c& mat ti€p dat. Tinh dién tich vai bat can dung (coi
mép noéi khéng dang ké), biét chiéu cao clla m&t bén xuét phat tir dinh cla chiéc l1éu
la 2,24 m.

Hinh 10.23

Em hay giai bai toan mé dau.
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BAITAP

10.5. Hay cho biét dinh, canh bé&n, méat bén, mat day,
dudng cao va mot trung doan cla hinh chop ti giac déu
S.EFGH trong Hinh 10.24.

10.6. Trong cac miéng bia & Hinh 10.25, hinh nao gép lai
cho ta mot hinh chop ti giac déu?

F G
. | Hinh 10.24
a) b) c)

Hinh 10.25

10.7. T to gidy cat ra mot hinh vuédng rdi thuc hién céc thao tac nhu Hinh 10.26 dé cé
thé ghép dudc cac mat bén cla hinh chép ti giac déu.

)

10.8. Cho hinh chop ti giac déu S.ABCD nhu Hinh 10.27.
a) Tinh dién tich xung quanh cta hinh chép.
b) Tinh dién tich toan phan cuda hinh chop.

Hinh 10.26

g 0 C

10.9. Banh it frong Hinh 10.28 ¢6 dang hinh chop 1 giac
déu, canh day 3 cm, cao 3 cm. Tinh thé tich mét chiéc
banh it.

10.10. M6t khéi bé tong c6 dang nhu Hinh 10.29. Phan
dudi chia khoi bé téng c6 dang hinh hép chii nhat, day la
hinh vuéng ¢ canh 40 cm, chiéu cao 25 cm. Phéan trén
cuia khéi bé téng c6 dang hinh choép ti giac déu, chiéu
cao 100 cm. Tinh thé tich clia khéi bé tong do.

40 cm
Hinh 10.29
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LUYEN TAP CHUNG
| vidu1

Tinh dién tich xung quanh cla hinh chép tam giac déu
S.HIK trong Hinh 10.30.

Giai
Dién tich xung quanh cla hinh chép tam giac déu S.HIK la:

qu=p-d:%- (10 + 10 + 10) - 12 = 180 (cm2). Hinh 1030

Mot mai che giéng trdi clla mét ngéi nha ¢é dang hinh chép ti giac déu, bén mat bén
lam bang kinh. Dién tich kinh lam b&n m&t bén cla mai che bang bao nhiéu? Biét
cac mat bén la cac tam giac déu cé canh dai 2 m va vién khéng dang ké (H.10.31).
Cho biét +/3 ~ 173,

B 2m Cc
Hinh 10.31

Giai

Ta ¢6 HD = %CD: 1 (m).

Ap dung dinh li Pythagore cho tam giac vuéng SHD, ta co:

SH? + HD? = SD?, suy ra SH2 = SD? - HD? = 22 - 12 = 3, hay SH = /3.
Vay SH~ 1,73 m.

Dién tich kinh Iam bon mat mai che la:

S, =p-d z%-(4-2)-1,73: 6,92 (M?).

BAITAP

10.11. Tinh thé tich clGa hinh chép tam giac déu S.ABC, biét dién tich day cla né
bang 15,6 cm?2, chiéu cao bang 10 cm.
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10.12. Trong cac miéng bia 6 Hinh 10.32, miéng bia nao khi gap va dan lai thi dugc moét
hinh chop tam giac déu, miéng nao dugc hinh chép ti giac déu?

0] @

JAVAVA

Hinh 10.32

_/

10.13. Tinh thé tich hinh chép tam giac déu A.BCD trong Hinh 10.33, biét /75 ~ 8,66.

Hinh 10.33

10.14. Ngusi ta |am mé hinh mét kim ty thap & céng vao clia bao tang Louvre. M6 hinh cé
dang hinh chép ti giac déu, chiéu cao 21 m, do dai canh day 1a 34 m.

a) Tinh thé tich hinh chép.
b) Tinh téng dién tich cac tdm kinh dé ph{ kin b6n m&t bén hinh chép nay.
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BAI TAP CUOI CHUONG X

A. TRAC NGHIEM
10.15. Trung doan clia hinh chop tam giac déu trong Hinh 10.34 la:

A. SB. B. SH.
G | B..HL
10.16. Pay cla hinh chop ti giac déu la: -
A. Hinh vudng. B. Hinh binh hanh.
C. Hinh thoi. D. Hinh chii nhat.
10.17. Dién tich xung quanh cla hinh chop tam giac déu bang: Hinh 10.34

A. Tich clia nlfa chu vi day va chiéu cao cla hinh chép.
B. Tich clia nlra chu vi day va trung doan.

C. Tich cta chu vi day va trung doan.

D. Téng cla chu vi day va trung doan.

10.18. M6t hinh chép tam giac déu c6 chiéu cao h, thé tich V. Dién tich day S la:

K, Bty fle
% h
C.S:ﬂ_ D.szﬂ.
h v
B. TU LUAN

10.19. Goi tén dinh, canh bén, canh day, dudng cao va mét trung doan cla hinh chép
tam giac déu, hinh chép ti giac déu trong Hinh 10.35.

E a Hinh 10.35

10.20. Tinh dién tich xung quanh cia hinh chép tam giac déu, hinh chop ti giac déu
trong Hinh 10.36.
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10.21. Tinh thé tich cla hinh chép ti giac déu, biét chiéu cao bang 9 cm va chu vi day

bang 12 cm.
10.22. TU m6t khuc gb hinh 1ap phuong canh 30 cm (H.10.37), ngudi ta cat di mot

phan gb dé dugc phan con lai 1A mot hinh chop ti giac déu c6 day 1a hinh vuéng
canh 30 cm va chiéu cao cla hinh chép ciing bidng 30 cm. Tinh thé tich clia phan

= . & -
go bi cat di.
A D'
)
B Py
1 'I'f P
HIG Y 30 cm
A X
';: ‘: .‘ *
J'" :l'" ‘| ‘\\
St mnm——_ 1l D
R 30 cm

B 30cm C
Hinh 10.37
10.23. M6t khéi gb gém dé 1a hinh Iap phuong canh 9 cm va mét hinh chép ti giac déu

(H.10.38). Tinh thé tich khéi gb.
"""""""" F )

: 19 cm

Hinh 10.38

10.24. Ban Trang cat miéng bia hinh tam giac déu canh dai 20 cm (H.10.39) va gap lai

theo cac dong ké (nét dut) dé dugc hinh chép tam giac déu. Tinh dién tich xung quanh
clia hinh chop tam giac déu tao thanh. Cho biét 475 ~ 8,66.

Hinh 10.39
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HOAT DO

~
]

Muc tiéu

Gidi thiéu mot vai ting dung don gidn clia ham s6 bac nhdt trong tai chinh.

Ham s6 bac nhat dudc st dung trong nhiéu van dé cla cudc séng. Trong
nhiing tinh huéng don gian, ham chi phi trong sdn xuat hodc tiéu dung
mot loai hang hoa, ham cung va ham cau cia mét mat hang la nhiing
ham s& bac nhat. Trong bai nay, ching ta sé tim hiéu mét vai mé hinh
dan gian trong tai chinh lién quan dén ham sé bac nhat.
Chuén bij:
- Thu thap s6 liéu vé gia cudc clia mét s6 goi dich vy truyén hinh, géi internet phd bién.

-~ Thu thap soé liéu vé gia tién va cong suat tiéu thu dién clia mot s6 loai ti vi, t lanh
phé bién danh cho gia dinh.

- May tinh cam tay.

Cac budc thuc hién:

Chia I6p thanh bén nhém va thuc hién 1an lugt cac budce sau:
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Budc 1. Cac nhém thuc hién HD1 va HP2 dudi day dé tim hiéu vé cach xay dung coéng
thiic clia ham chi phi va phuong phap khau hao dudng thang.
Xay dung cong thiic ctia ham chi phi

Chi phi st dung truyén hinh cap cta hai coéng ty -

dich vu truyén hinh A va B nhu sau: ‘ﬁ,’ff
Coéngty A Coéngty B Qx

Chi phi lap dat R e ‘

ban dAu 150 000 dong | Mién phi - AR

Cudc hang thang | 110 000 déng |120 000 déng J Y

a) Viét cong thtic tinh chi phi sl dung truyén hinh cap y (nghin déng) clia moi
cong ty A va B theo s6 thang s dung la x (thang).

b) Tinh chi phi sif dung truyén hinh cap trong 18 thang clia méi céng ty A va B.

¢) V6i bao nhiéu thang st dung thi chi phi s dung truyén hinh cép clia hai cong ty
nay la nhu nhau?

d) V& d6 thi cla hai ham s6 nhan dudc & cau a trén cing mot hé truc toa do. Tu dé
hay cho biét néu mét gia dinh du dinh dung dich vu truyén hinh cap trong 3 nam
thi nén chon dich vu clia ¢6ng ty A hay cong ty B dé tiét kiém chi phi hon (Gia s
chat lugng dich vu truyén hinh céap cla hai céng ty nay la nhu nhau).

334 Tinh gia tri s6 sach clia tai san béng phuong phap khau hao dudng thang

Trong li thuyét tai chinh, gid tri s6 sdch 14 gia tri cla
mot tai sdn ma cong ty sir dung dé tao ra bang can
déi ké toan clia minh. Mot s6 cong ty khau hao tai
san clia ho bang cach sl dung khdu hao dudng
thang dé gia tri cla tai san gidm moét lugng ¢6
dinh m6i nam. Mdc suy giam phu thudc vao thdi
gian s dung hiiu ich ma cong ty dat vao tai san.

GIA TRI
SO SACH
BOOK VALUE

Gia s ring mét hang taxi viia mua mét s6 6 t6 dé chay dich vu véi chi phi la
480 triéu dong mot chiéc. Cong ty chon khau hao tling chiéc xe theo phuong phap
khdu hao dudng thang trong vong 8 nam. Biéu nay cé nghia la mdi chiéc xe sé
gidm gia 480 : 8 = 60 triéu dong mbi nam.

a) Tinh gia tri s6 sach y (triéu déng) clia mbi chiéc 6 t6 dusi dang mdt ham s bac
nhét cla thdi gian st dung x (nam) cla né.

b) Vé do thi cia ham s6 bac nhat nay.

c) Gia tri s6 sach cia méi chiéc 6 t6 sau 3 nam si dung |a bao nhiéu?

d) Sau bao lau thi gia tri s6 sach cia méi chiéc 6 t6 con lai la 150 triéu déng?
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Bude 2. Sl dung cac théng tin & phan Chuén bi, méi nhém Iua chon mét tinh huéng
thuc té lién quan dén viéc Iya chon san phdm hoéc dich vu. Sau d6 st dung kién thuic
da tiép thu & Budc 1 dé udc tinh chi phi khi s dung, tif d6 cé phuong an lya chon
hgp li. Cudi cung, cac nhém trinh bay két qua trudce I6p. Khi xay dung tinh huéng van
dung thuc tién, cac nhém co thé tham khao céc yéu cau trong Van dung sau:

Bac An du dinh mua moét chiéc td lanh loai 150 lit cla TG
hang A, c6 cong suat 1 kWh/ngay véi gia 5 000 000
dong va du dinh sé sl dung né trong vong 10 nam.

a) Gia sl trung binh mot thang ¢é 30 ngay va gia dién
la 2 000 dong/1 kWh. Hay tinh s& tién dién phai tra hang
thang cho chiéc tl lanh nay.

b) Gia st trong qua trinh st dung, td lanh khéng bi hong
hoéc gi cén slia chiia. Khi dé chi phi st dung td lanh bao
gém chi phi mua ban dau va chi phi tra tién dién hang _
thang. Lap cong thic tinh chi phi sif dung chiéc ti lanh - -
nay sau x (thang).

c) St dung cong thiic da lap & cau b, hay tinh chi phi st dung chiéc ti lanh nay sau
5 nam.

d) Bac An diing phuong phap khdu hao dudng thang dé tinh gia tri con lai clia chiée
t0 lanh sau méi nam sl dung. Hoi sau 7 nam gia tri con lai cla chiéc td lanh nay la
bao nhiéu?

e) Hang B cling c6 mét loai td lanh 150 lit, cong suét 1,25 kWh/ngay véi gia ban la
4 460 000 dong.
- Lap cong thic tinh chi phi s dung chiéc td lanh clia hang B sau x (thang).

- Sau bao nhiéu thang sl dung thi chi phi s dung ctia hai loai ti lanh nay la bang
nhau?

- V& d6 thi ctia hai ham s6 chi phi stf dung cla hai loai ti lanh trén cing mot hé truc
toa do. Tu do thi da vé, theo em bac An nén mua t0 lanh clia hang A hay hang B dé
ti€t kiém chi phi sif dung hon? (Gia s bac An sé sl dung trong vong 10 ndm va chat
lugng cla hai loai t( lanh |a tuong ducng).
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Muc tiéu
« Ung dung dinh li Thalés d€ do chiéu cao ctia ngon cdy (toa nha, toa thap).
- Ung dung dinh i Pythagore va tam gidc ddng dang dé do khodng céch nhiing diém khong t6i dugc.

[Z55) Dung dinh li Thalés dé do chiéu cao ctia ngon cay (toa nha, toa thap)
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Chuén bi:

- Coc thang cdm dugc trén mat dat hoac dung diing dugc, thudc ngdm thang gan
& trén coc co thé quay dugc, thudc day, thude ké.

- Giay, bat, may tinh cam tay.

- Pia diém thyc hién: san truding, noi da ngoai.

- Chia I6p thanh cac nhém, méi nhém ti 6 dén 8 hoc sinh.
Hudng déan (H.T.1):

- Dung coc AC thang diing trén mat dat, chinh cho
thuéc ngdm di qua dinh C'clia ngon cay.

- Xac dinh giao diém B ciia dudng thang di qua CC'
(chtra thuéc ngdm) véi mat dat.

~Goi A'la gbc cay thi AC// A'C". Theo dinh li Thalés

., AC BA
ta co: ——=——
A'C'" BA
- Do cac khoang cach AC, BA', BA vatinh chiéu cao
.BA' Hinh T.1
A'C'cla cay theo coéng thic: A'C'= % "

- Cac nhom cung do chiéu cao clda mot cay nhung & cac vi tri khac nhau va
so sanh két qué vai nhau.

Dung dinh i Pythagore va tam gidc déng dang dé do khoang céch nhiing
diém khéng téi duoc

Chuén bij:

- Giac ké ngang (dung cu do goc trén mat dat), thudc day.
- Gidy, but, may tinh cam tay.

- Pia diém thuc hién: san truéng, da ngoai.

- Chia I6p thanh cac nhém, mébi nhom ti 6 dén 8 hoc sinh.

Hudéng dan do khodng cach tii vi tri dang ding (diém A) dén vi tri khé di dén dugc
(diém B) theo mot trong hai phuong phap sau:



Phuong phap 1 (H.T.2):
- Dung giac k& chon mét diém C sao cho AC vuéng
goéc AB, chon diém D trén dudng thidng BC sao cho

AD vubng géc BC.
AB-AC AD-BC

2

- Dién tich tam giac ABC bang

AB?.AC? AB?.AC?
BC? AB? + AC? A ¢
Hinh T.2

Do dé AD? =

Suy ra AB? =

- Do d6 dai cac doan thdng AC, AD va tinh ra két qua do dai doan thang AB.
Phuong phap 2 (H.T.3):
~ Ldy mo6t diém E tuy y khac diém A va khéng nam trén dudng thing AB.
~ S{ dung giac k& xac dinh s6 do cac goc BAE va BEA.
- V& l1én gidy tam giac A'B'E'c6 cac goc A'va E'tuong Ung bang cac géc Ava E
cla tam giac ABE.

= iz P i e A'B'" A'E’
Nhu vay tam giac A'‘B'E'dong dang vdi tam giac ABE. Suy ra B - AE
- Po do dai doan thang AE bing thudc day va dé dai cac doan thang A'B', A'E'
bang thudc ké.

- Tinh d9 dai doan thdng AB theo cong thiic AB =

A'B'- AE
AE

B

E A E'
Hinh T.3

Cac nhém khac nhau cé thé xac dinh vi tri cac diém C, D, E khac nhau va so sanh
két qua cubi cung vdi nhau.

Luyén tap _

Trong Phuong phap 1 clia HD2, ching ta da dung dinh Ii Pythagore dé tinh do dai
doan thang AB. Em hay tinh do dai doan thdng AB bang mot cach khac théng qua do
dai cac doan thdng AC, AD, CD.

9]



Muc tiéu

St dung phan mém GeoGebra dé tinh todn cc phép tinh trén phén thic dai s6, gidi phuong trinh

bdc nh&t mét &n va vé do thi cia ham so bac nhdt.

Khdi dong phadn mém GeoGebra G,
chon View — Complex Adaptive System
(CAS) dé thyc hién tinh toan cac phép
tinh trén phan thic dai s6, gidi phuong
trinh bac nhat mét &n; chon Graphics
dé vé dd thi cla ham sé bac nhat.

n CACPHEP TiNH TREN PHAN THUC PAI s6

7 Geolebra
File Edit Wiew Optiens Tools Window Help

— ®
| % | 2 Algebra Cir-2hift+A
L
—— =$ Spreadsheet Cirl+Shift+2
) IJL":: m Pl

Cirl+ghift+1

(@ Graphics

e D& rut gon moét phan thic, ta dung lénh Simplify(<phan thuc>), khi d6 két qua sé hién

thi ngay

bén dudai.

—_—

e byt

I_xly_xy?_y?

K myyt

—X

Pé nhap mot phan thic, ta gé td
s6 trong ddu (), sau dé dung
ddu /, va nhap mau.

e Décong, trii, nhan cac phan thiic, tuong tu nhu déi véi da thiic, ta cling nhap cac phan
thiic va cac phép toan vao 6 1énh trén clia s6 CAS. Khi dé may sé thuyc hién phép tinh
va ty dong rat gon két qua.

2

Xy X y2—2:x

W 2y P

o Y43

y—x

X—Yy

e Dé thuc hién phép chia hai phan thic, ta nhap phan thic thi nhat, ddu /, rdi nhap
phan thic thi hai. Khi dé may sé thuc hién phép tinh va tu dong rat gon két qua.
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;_xj_12 Khi nhap phép chia hai phéan
xE =X
] i thiic, may sé& hiéu la ta tinh mot
1—ax phan thiic hiju i co ti va mau 1a
4 cac phéan thuc.
xz

a GIAI PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

Pé giai phuong trinh noi chung, phuong trinh bac nhat mo6t an ndi riéng, ta dung [énh
Solve(<phuong trinh>) hodc Solutions(<phuong trinh>) trén 6 1énh cla clia s6 CAS,
két qua sé dugc hién thi ngay bén dudi.

Solutions (2 (x +1) =5 =5 (1 —x)) Phuong trinh nghiém dung va
1 moi x thi két qua hién thi la {x}.
8 Phuong trinh vé nghiém thi
' 7 két qua hién thi la {}.
10 Solutions (3 (x+ 1) —x = 3+2x) 1 Solve(2(x+1) = 3+ 2x)
- {x} -+ {}

B VE DO THI CUA HAM SO BAC NHAT
Khéi dong GeoGebra va chon View — Graphics dé vé do thi ciia ham sd bac nhat.
Khi d6 man hinh hién thi sén hé truc toa d6 dang ludi 6 vuéng.
C6 hai cach vé do thi ham so bac nhat:
Céch 1. Xac dinh hai diém thudc do thi ham sé roi vé duong thang di qua hai diém do.
Céch 2. Nhap ham s6 vao 6 1énh, man hinh sé& hién thi dé thi cla ham s6 can vé.
Vi du. Vé do thi ham s6 y = 2x + 4.
Cdch 1(H.T.4).

Budc 1. Lay diém A(0; 4) va diém B(-2; 0) thudc db thi ham s6 y = 2x + 4 bang céach
lan lugt nhap (0, 4) va (-2, 0) vao 6 Iénh, man hinh s& hién thi hai diém A va B trén hé
truc toa do.

Bude 2. Trén thanh céng cu, chon dudng thang di qua hai diém .~ dé vé dé thi ham
s6 da cho di qua hai diém A va B.
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[T Ve Tm

_’___l*ifl b J J@J-d\l l ﬂ u'—j

Hinh T4

Cdch 2. Nhap y = 2x + 4 trén 6 1&nh, man hinh sé hién thi dé thi cia ham s& (H.T.5).

eetes | E
£ BV Qoo ok WG H B - ——— - =
2l Hele) ANCEE 3
J’Jlr :
by
/
e S =) %
//
/
Hinh T.5

Thuc hanh

S’ dung phan mém GeoGebra, hdy thuc hién cac yéu cau sau day.

1. Tinh:

4

X oxy? X3

X3+ X2y +xy? LYHX
o2xy+y2 2x+y X
2. Giai cac phuong trinh sau:
a) 4,8 - 2,5(x + 3) = X + 0,5(2 - 6X): b) 2[}( %] - 3—[%—2)(
3. Vé do thi clia cac ham s6 bac nhat sau:
a)y=-3x+3; b)y==x-4
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Muc tiéu
M ta thi nghiém ngau nhién vdi phan mém bang tinh Excel, st dung mot s6 ham co ban va tinh xac sudt
thuc nghiém cta bién c6 dé thdy rang khi s6 Ian thuc hién thi nghiém cang 16n thi xdc sudt thirc nghiém
cang xap xi tot cho xdc sudt.

Chuén bj:

e May tinh c6 cai dat phan mém bang tinh Excel.

e Tim hidu vé ct phap clia hai ham RANDBETWEEN, VLOOKUP,
COUNTIF.

Bai toan: Mét tui kin dung 6 qua bong cé cung kich thude, trong
dé cod 3 qua bdng xanh, 2 quéa béng dd va 1 qua bong vang.
Lay ngau nhién mot qua bong trong tai 100 lan (c6 hoan lai).
Tinh xac suét thyc nghiém cla bién c6 “Ldy dudc qué boéng
mau xanh”.

Céac buéc thuc hién
Budc 1 (Chudn bj dif liéu):

e M& phan mém bang tinh Excel, nhap cac gia tri 1;2; 3; 4; 5; 6 vao cac 6 Al; A2; A3;
A4; A5; AB.

e Nhap ba ti “Xanh”, hai tu “Bo”, mét ti “Vang” tuong ling vao cac 6 B1; B2; B3; B4;
B5; B6.

Budc 2 (Thuc hién Idy bong):

e Trong 6 C1 gd ham “=RANDBETWEEN(1;6)".

e Trong 6 D1 gd ham “=VLOOKUP(C1; $A$1:3B%6; 2)".

e Copy cong thiic cia2 6 C1, D1 bang cach kéo ti dong 1 dén dong 100.
e K&t qua l&y béng 100 lan dugc cho trong cét D tif dong 1 dén dong 100.
Budc 3 (Tinh xac sudt thuc nghiém):

e Trong 6 E1 ghi “Xéac suét thuc nghiém”.

e Trong 6 E2 nhap ham “=COUNTIF(D1:D100,“Xanh”)/100”.

Budc 4 (Gidi thich két qua):

Chang han ta thu dugdc bang sau:
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| A B c | b E
1 | 1 Xanh 6 Vang Xac suat thuwe nghigm

2 2 Xanh 1 Xanh 0,53

3 3 Xanh 6 Vang !
4 4 Do 1 Xanh

= 5 Do 5 Do

o & Vang 4 Do

7 2 Xanh

3 3 Xanh

9 4 Do

10 4 Do

Vay & lan 1 ta lay dudc qud bong mau vang, lan 2 lay duge qua béong mau xanh,...
K&t qua cla cac lan lay béng dudgc cho trong ¢6t D. Sau 100 lan, xac suét thuc
nghiém cla sy kién “Lay dugc qua béng mau xanh” 1a 0,53.

Budc 5. Tang s6 lan thuc hién thi nghiém 1&én 200; 300;...; 500 va nhan xét vé két qua
tinh xac suat thyc nghiém so véi xac suéat.

Van dung

Em hay luyén tap tudng tu vdi thi nghiém sau:

Mot tai kin dung 8 qua boéng ¢o clung kich thudc, trong dé ¢6 1 qua mau xanh, 2 qua
mau vang, 2 qua mau doé va 3 qua mau den. Lay ngau nhién mét qua bdng trong tai
200 lan (c6 hoan lai). Tinh xac suéat thuc nghiém ctia bién ¢6 “Lay dugc qua bong
khéng phai mau den”.
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SO HOC VA PAI SO
i

. Cho phéan thuc P =

Rut gon céac biéu thic sau:
a) (2x+ )%+ (5x- )2 + 2(2x + ¥)(5x - y);
b) (2x - y®)(2x + y®) - (2x - y2)(4x% + 2xy? + y*).

.Cho dathlic P=x%- )2 + 6x+ 9.

a) Phan tich da thiic P thanh nhan ti.
b) S dung két qua clia cau a dé tim thuong cla phép chia da thiic P cho x + y + 3.

. Cho da thtic f(x) = x°> - 15x + 56.

a) Phan tich da thuc f(x) thanh nhan tu.

b) Tim x sao cho f{x) = 0.

2x> + 6x2

2x° - 18x

a) Viét diéu kién xac dinh va rat gon phéan thic P.

b) C6 thé tinh gia tri clia P tai x = -3 dugc khéng? Vi sao?
c) Tinh gia tri cda phan thiic P tai x = 4.

d) Véi cac gia tri nguyén nao cla x thi P nhan gia tri nguyén?

1-xy 1+xy
thod man diéu kién x2y? - 1 = 0.

~ 2. 2.5 2 2
. Cho biéu thiic P = [x+y+x y]:{ﬂ K Y EARY } trong d6 x va y 1a hai bién

1- x2y2

2E0 2 22
a) Tinh m6| téng A — u-_g__x_y Vé. B P X +y +2X Jf’ .
1-xy 1+xy 1-x2y?2

b) Tu két quéa cau a, hay thu gon P va gidi thich tai sao gia tri clia P khong phu thudc
vao gia tri clia bién y.
¢) Chiing minh déng thiic P = 1 -

(1—)(12-

1+ X
d) S dung cau c, hay tim cac gia tricla xva y saocho P=1.

. Bang gia cudc clia mét hang taxi nhu sau:

Gia mé clia Gia cudc cac kilomét tiép theo Gia cudc tu
(tti 0 dén 1 km) (tt trén 1 km dén 30 km) kildémét thi 31
10 000 déng 13 600 dong 11 000 dong

a) Tinh s6 tién taxi phai tra khi di chuyén 35 km.

b) Lap coéng thic tinh s6 tién taxi y (déng) phai tra khi di chuyén x kilémét, véi
1 < x <30. TU d6 tinh s6 tién taxi phai tra khi di chuyén 30 km.
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c) Néu Mot NQuOi phai trd s6 tién taxila 268 400 dong, hay tinh quang dudng ngudi do
da di chuyén bang taxi.
7. Vi gia tri nao cla m, dudng thidng y= mx+ 1 (m=0):
a) song song vdi dudng thang y = 3x?
b) ¢t truc hoanh tai diém cé hoanh do bang -2?
¢) déng quy véi cac dudng thang y = 5x - 2 va y = -x + 4 (tlc la ba dudng thang nay
cét nhau tai mot diém)? Véi gia tri m tim dudc, hay vé ba dudng thang nay trén ciing
mét hé truc toa do dé kiém nghiém lai két qua.
HINH HOC VA PO LUONG
8. Cho hinh binh hanh ABCD, O |a giao diém cla hai dudng chéo AC va BD. Goi H la
trung diém cia OB, K la trung diém cla OD.
a) Hoi t giac AHCK 1a hinh gi?
b) Hinh binh hanh ABCD phai thoa man diéu kién gi dé ti giac AHCK la:
e mOt hinh thoi?
¢ mOt hinh chit nhat?
e MmOt hinh vuéng?
9. Cho tam giac ABC. Cac dudng trung tuyén AF, BE va CD cat nhau tai G. Goi /, K theo
thir ty 14 trung diém clia BG va CG.
a) Chiing minh réng ti giac DEKI la hinh binh hanh.
b) Biét AF = 6 cm. Tinh d¢ dai cac doan thang D/ va EK.
10. Hinh sau m6 ta mét dung cu do bé day (nhd hon 1 cm) cla s6 sadn pham. Dung cu

nay gém mot thuéc AC = 10 cm, c6 vach chia dén 1 mm, g&n véi mot ban kim loai cé
canh thing AB sao cho khoang cach BC = 1 cm.

Muon do bé day cla vat, ta kep vat vao gitia ban kim loai va thudc (day cla vat ap vao
bé mat clia thudc AC). Khi do trén thudc ta doc dugc “bé day” d cla vat (trén hinh vé
ta co d = 5,5 mm). Hay gidi thich tai sao v6i dung cu dé, ta cé thé do dudc bé day d
clla cac vat (v6i d < 10 mm).

11. Cho tam giac ABC can tai dinh A. Hai dudng phan giac BE va CF clia tam giac ABC
cat nhau tai diém /. Chting minh réng:

a) ABIC «» AEIF;
b) FB? = FI-FC;
¢) Cho biét AB =6 cm, BC = 3 cm. Tinh EF.
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12. Cho tam giac ABC khéng phai la tam giac vuéng, cé cac dudng cao BE, CF cat nhau
tai diém H.
a) Gid st ABC la tam giac nhon. Ching minh rang AABE <@ AACF; ti dé suy ra
AAEF < AABC. Két qua do con dung khéng, néu ABC la tam giac tu (chi can xét
2 trudng hgp: géc A tu va goéc B tu)?
b) Cho biét AB=10cm, BC= 15cm va BE = 8 cm. Tinh EF.

THONG KE VA XAC SUAT
13. Cho béng théng ké sau:

Xép loai T6t | Kha | BPat | Khong dat
Lép Vuéng | 7 10 | 15 10
Lé&p Tron 10 | 15 8 9

Pé so sanh s6 lugng hoc sinh & méi muc x&p loai cla hai I6p ta nén dung biéu dé nao?
Hay vé biéu dé dé.

14. Bao dién tif Vnexpress da khao sat y kién cla ban doc vé phuong an x{ li cau Long Bién
vGi cau héi “Ban Gng ho phuong an xU li nao véi cau Long Bién?”. Ngudi tré IGi chi dugc
chon moét trong ba phudng an: “Béo ton”, “Vlia béo ton viia st dung”, “Di di, xay cau mai”.
a) DU liéu thu dugc thudc loai nao?

b) Ti1é lya chon cac phuong an dugc cho trong biéu dé sau:

Két qua khao sat

M Bao tén
m\Vira bao tén vira str dung

= Di doi, xay cau moi

Biét tong s6 luot ban doc tham gia tra 16i cau héi la 1 819. Tinh s6 lugt ban doc lua
chon mo6i phuong an.

15. Mot thi dung 24 vién bi giong hét nhau chi khac mau, trong doé c6 9 vién bi mau do, 6
vién bi mau xanh, 4 vién bi mau vang va 5 vién bi mau den. Ban An lay ngau nhién
mot vién bi ti trong tai.

a) C6 bao nhiéu két qua cé thé? Cac két qua cé thé nay cé déng kha nang khong?
Tai sao?
b) Tinh kha nang dé xay ra méi két qua c6 thé dé.
¢) Tinh xac suat dé An Idy dudgc:
e Vién bi mau dé hodc mau vang.
e Vién bi mau den hodac mau xanh.
e Vién bi khong ¢6 mau den.

137|



B Bang gia tri clla ham s6 40

Bién s6 40

Canh bén cla hinh chép tam giac déu 113
Canh bén clia hinh chép ti giac déu 117
Dién tich xung quanh cda hinh chép tam
giac déu 114

Dién tich xung quanh cta hinh chép

tu giac déu 118

Binh cla hinh chop tam giac déu 113
Pinh cla hinh chép ti giac déu 117
Pinh li Pythagore 94

Binh li Pythagore dao 94

D& thj clia ham s6 44

Pudng thang y = ax + b 49

G Giai phuong trinh 28

Gia tri s6 sach 126

Gidi toan bang céach lap phuong trinh 33
Hai tam giac déng dang 79

Ham s6 40

Ham s6é bac nhat 47

Hé s6 goéc (cha dudng thang) 51
Hinh choép tam giac déu 113

Hinh chép tu giac déu 117

Hinh dong dang 105

Hinh déng dang phoi canh 105

K&t qua c6 thé clia mot phép thii 60
K&t qua thuan Igi cho mét bién ¢ 61
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M Mat bén cda hinh chép tam giac déu 113

Mat bén cda hinh chop ti giac déu 117
Mat day cla hinh chop tam giac déu 113
Mat day clia hinh chép ti giac déu 117
Mt phang toa do 42

Mau thtic chung 10

MA&u thiic cla phan thic dai s6 5

N Nghiém cla phuong trinh 28
P Phan thic dai s6 5

Phan thiic doéi 17
Phan thic nghich dao 21
Phuong trinh bac nhat mét 4n 29

Phuong trinh dua dugc vé dang
ax+b=031

Q Quy dong mau thiic nhiéu phan thic 10

Quy tac chuyén vé 29
Quy tac dau ngoac 18
Quy tac nhan 29

R RuUt gon phén thic 9
T Tis6 déng dang 79

Tinh chat cd ban clia phan thtc 8

Thé tich clia hinh chop tam giac déu 115
Thé tich cla hinh chop ti giac déu 118
Toa do cla diém 42

Trung doan (cua hinh chép) 113

T thiic cla phan thic dai s6 5

Xac suét cla bién c6 63

Xé&c suét thyc nghiém cla bién c6 67



THUAT NGU
Piéu kién xac dinh cta
phan thtic

Binh Ii Pythagore
Pinh Ii Pythagore dao

Do thi clia ham sé

Giai phuong trinh

Hai tam giac
doéng dang

Ham s6
Hé s6 goc
clia dudng thang

Mt phang toa do

Nghiém cla phucng
trinh

Phan thiic dai s6

Phuong trinh bac nhat
moét an

Quy déng mau thuc
nhiéu phan thiic

Ti s6 dong dang

cla hai tam giac

Xéac suét thyc nghiém
clla mét bién cé

Xac suét cla mét bién
c6 (trudng hop c6 dién)

GIAI THICH
Piéu kién cla bién dé gia tri tuong ting clla mau thiic khac 0
Trong mot tam giac vuoéng, binh phuong clia canh huyén bang

téng cac binh phuong cda hai canh géc vuéng

NEu moét tam giac ¢6 binh phuong clia mét canh bang téng
binh phuong cha hai canh kia thi tam giac do la tam giac vuéng

D6 thi clia ham s6 y = f(x) la tap hop tat ca cac diém biéu dién
cac cap gia tri tuong ung (x; f{x)) trén mat phang toa do
Tim tat ca cac nghiém (hay tap nghiém) ctia phucong trinh

Hai tam giac c6 cac goc tuong (ing bang nhau va cac canh
tuong Ung ti 1&

Néu dai lugng y phu thuéc vao dai lugng thay déi x sao cho véi
moi gia tri cla x, ta luén xac dinh dugc mét gia tri tuong Uing
cua y thi y dudc goi la mot ham s clia x, va x goi la bién s6

Pudng thang y = ax + b (a= 0) cé hé sé géc la a

Mt phang co hé truc toa do Oxy

S6 x, ma khi thay vao phuong trinh thi hai vé clia phuong
trinh nhan cung mét gia tri

Biéu thuic cé dang ﬂ, trong d6 A, B l1a nhiing da thic va B

khac da thuic 0

Phuadng trinh cé dang ax + b = 0, trong d6 a, b 1a nhiing hang
sbvaa=0

Bién déi cac phan thiic da cho thanh nhiing phan thiic méi ¢6
cung mau thtic va lan lugt bang cac phan thiic da cho

Ti s6 cac canh tuong ling clia hai tam gidc dong dang

Ti s6 gilia s6 lan xuéat hién bién cé va so lan thuc hién thuc
nghiém hoac theo dodi sy kién, hién tugng do

Ti s6 gitta s6 k&t quéa thuan Igi cho bién ¢6 va téng s6 két qua
c6 thé xay ra
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