
CHỦ ĐỀ 6: PHÂN THỨC ĐẠI SỐ

A/ KIẾN THỨC CẦN NHỚ.
1. Phân thức đại số:

* Một phân thức đại số (hay nói gọn là phân thức) là một biểu thức có dạng , trong đó A, B là những đa thức, B là đa thức khác đa thức 0
		A là tử thức (tử).
		B là mẫu thức
* Mỗi một đa thức cũng được coi là một đa thức có mẫu là 1.
2. Hai phân tức bẳng nhau: 




Với hai phân thức  và , ta nói  =  nếu A.D = B.C
B/ CÁC DẠNG BÀI TẬP.
DẠNG 1: Dùng định nghĩa hai phân thức bằng nhau. 
I/ Phương pháp




* Để chứng minh đẳng thức  =   ta cần chứng minh A.D = B.C thì kết luận   = 


	* Để kiểm tra phân thức   có bằng phân thức  không thì ta xét các tích A.D và B.C


+ Nếu A.D = B.C thì kết luận   = 


 + Nếu A.D ≠ B.C thì kết luận   không bằng 


	* Để tìm mẫu thức (tử thức) chưa biết trong phân thức bằng nhau  = 
		 A.D = B.C
		Từ đó dùng phép chia đa thức (rút gọn nhân tử chung) có được mẫu thức (tử thức) cần tìm.
II/ Bài tập vận dụng.
Bài 1. Dùng định nghĩa hai phân thức bằng nhau chứng minh các đẳng thức sau:



	a)		b) 			c) 



	d) 	e)				f) ;



	g) 	h) 		i) .
Bài 2. Ba phân thức sau có bằng nhau không?

	.
Bài 2. Dùng định nghĩa hai phân thức bằng nhau, hãy tìm đa thức A trong mỗi đẳng thức sau.


	a) ;					b) ;


	c) ;				d) .
Bài 3. Bạn Lan viết các đẳng thức sau và đố các bạn trong nhóm học tập tìm ra chỗ sai. Em hãy sửa sai cho đúng.


	a) ;				b) ;


	c) ;					d) .
DẠNG 2: Tìm điều kiện của biến để phân thức có nghĩa, bằng 0, khác 0. 
I/ Phương pháp.

	* Điều kiện phân thức  có nghĩa (Tìm tập xác định) là mẫu thức B ≠ 0.

		Chú ý: Trước khi tìm điều kiện để  có nghĩa ta cần phân tích mẫu thức B thành nhân tử.


	* Để phân thức  = 0 thì  


	* Để phân thức  ≠ 0 thì 
II/ Bài tập vận dụng.
Bài 6. Tìm điều kiện của các phân thức sau:




	a) 			b) 			c) 		d).
Bài 7. Tìm các giá trị của biến để các biểu thức sau bằng 0.






a) 			b) 			c) 					d) 		e) 	f) .
DẠNG 3: Chứng minh một phân thức luôn có nghĩa.
I/ Phương pháp.

	Để chứng minh phân thức  luôn có nghĩa ta cần chứng minh mẫu thức B ≠ 0 với mọi giá trị của biến tức là phải biến đổi B về một trong các dạng sau:
		B = a + [f(x)]2 hoặc B = - a - [f(x)]2 		với số a > 0
		B = a + |f(x)| hoặc B = - a - |f(x)| 		với số a > 0
II/ Bài tập vận dụng.
Bài 1: Chứng minh các phân thức sau luôn có nghĩa:



		a) 			b) 			c) 


		d) 			 e) 
Bài 2: Chứng minh các phân thức sau luôn có nghĩa:


		a) 		b) 
DẠNG 4: Tìm GTNN, GTLN của phân thức.
I/ Phương pháp.
	* T = a + [f(x)]2 ≥ a Hoặc T = a + |f(x)| ≥ a 
=> GTNN của T bằng a khi f(x) = 0
	* T = b - [f(x)]2 ≤ b Hoặc T = a - |f(x)| ≤ a 
=> GTLN của T bằng b khi f(x) = 0

	* Nếu a > 0 và T > 0 thì  nhỏ nhất (hoặc lớn nhất) khi T lớn nhất (hoặc nhỏ nhất)
II/ Bài tập vận dụng.

Bài 1: Tìm GTNN của phân thức .
Hướng dẫn
	Vì mẫu thức là 14 > 0 => phân thức có GTNN khi 3 + |2x – 1| có GTNN
	Vì |2x – 1| ≥ 0 nên 3 + |2x – 1| ≥ 3 

=> 3 + |2x – 1| có GTNN bằng 3 khi 2x – 1 = 0  x = 


=> GTNN của phân thức  bằng 

Bài 2: Tìm GTLN của phân thức 
Hướng dẫn
	Vì mẫu thức là 15 > 0 => phân thức có GTLN khi – 4x2 + 4x có GTLN
	Ta có:  – 4x2 + 4x  = 1 – (2x – 1)2 
Vì – (2x – 1)2 ≤ 0 nên 1 – (2x – 1)2 ≤ 1 

=> 1 – (2x – 1)2 có GTLN bằng 1 khi 2x – 1 = 0  x = 


=> GTLN của phân thức  bằng 

Bài 3: Tìm GTLN của phân thức: 
Hướng dẫn
	Vì Tử thức là 5 > 0 và mẫu thức x2 + 2x + 2 = (x + 1)2 + 1 > 0 
=> phân thức có GTLN khi (x + 1)2 + 1  có GTNN 
Vì (x + 1)2 ≥ 0 nên (x + 1)2 + 1 ≥ 1 
=> (x + 1)2 + 1 có GTNN bằng 1 khi x + 1 = 0  x = - 1

=> GTLN của phân thức  bằng 5 khi x = - 1

Bài 4: Tìm GTLN của phân thức: 
Hướng dẫn
	Vì Tử thức là 3 > 0 và mẫu thức 2 + |2x – 5| > 0 
=> phân thức có GTLN khi 2 + |2x – 5| có GTNN 
Vì |2x – 5| ≥ 0 nên 2 + |2x – 5| ≥ 2 

=> 2 + |2x – 5| có GTNN bằng 2 khi 2x - 5 = 0  x = 



=> GTLN của phân thức  bằng  khi x = 
Bài 5: Tìm GTNN của các phân thức


	a) 					b) 
Bài 6: Tìm GTLN của các phân thức


	a) 			b) 
DẠNG 5: Tìm giá trị nguyên của biến để phân thức nhận giá trị nguyên.
I/ Phương pháp.

	Với phân thức   (tử thức a là số nguyên)
	Bước 1: Tìm điều kiện để f(x) ≠ 0 

	Bước 2: Phân thức  nhận giá trị nguyên thì f(x) phải là Ước của số a
	Bước 3: Giải f(x) = Ư(a) để tìm x. 
II/ Bài tập vận dụng.

Bài 1. Tìm các giá trị nguyên của biến để phân thức sau nhận giá trị nguyên: 

Bài 2. Tìm các giá trị nguyên của biến để phân thức sau nhận giá trị nguyên: ;		

Bài 3. Tìm các giá trị nguyên của biến để các phân thức sau nhận giá trị nguyên: 



	



BÀI TẬP TỔNG HỢP

PHÂN THỨC BẰNG NHAU.
Bài 1. Chứng minh các đẳng thức sau:



	a) 		b) 	c) 



	d) 	e) 	f) 
Bài 2. Chứng minh các đẳng thức sau:


	a) 				b) 

	c) 
Bài 3. 

Với những giá trị nào của x thì hai phân thức sau bằng nhau:  và 	 
Bài 4. 

Cho hai phân thức ,  . Hãy xét sự bằng nhau của chúng trong các trường hợp sau:



	a) 			b) 			c) 
Bài 5. 


Cho ba phân thức , , . Hãy xét sự bằng nhau của chúng trong các trường hợp sau:



	a) 			b) 			c) 
TÌM ĐIỀU KIỆN ĐỂ PHÂN THỨC CÓ NGHĨA.
Bài 1. Tìm điều kiện xác định của phân thức:



	a) 			b) 			c) 



	d) 			e) 			f) 

	g) 
Bài 2. Tìm điều kiện xác định của phân thức:



	a) 			b) 			c) 

	d) 

TÌM ĐIỀU KIỆN ĐỂ THÂN THỨC BẰNG 0, KHÁC 0  
Bài 1.  Tìm các giá trị của biến số x để phân thức sau bằng không:



	a) 			b) 			c) 



	d) 		e) 		f) 
Bài 2.  Tìm các giá trị của biến số x để phân thức sau bằng không:



	a) 			b) 		c) 
Bài 3.  Tìm các giá trị của biến số x để phân thức sau khác không:



	a) 			b) 			c) 
CHỨNG MINH MỘT PHÂN THỨC LUÔN CÓ NGHĨA.
Bài 1. Chứng minh các phân thức sau luôn có nghĩa:



	a) 			b) 			c) 


	d) 			 e) 
Bài 2.  Chứng minh các phân thức sau luôn có nghĩa:


[bookmark: _GoBack]	a) 			b) 
                                                                                                          Trang 1
image2.wmf
A

B


image38.wmf
2

2

4x+5

-

x

x


oleObject56.bin

image39.wmf
2

7

-+

x

xx


oleObject57.bin

image40.wmf
22

23

-

-+

xy

xyxy


oleObject58.bin

image41.wmf
22

2

2x2

-

+-+

xy

xy


oleObject59.bin

image42.wmf
a

T


oleObject60.bin

oleObject2.bin

image43.wmf
3|21|

14

+-

x


oleObject61.bin

image44.wmf
1

2


oleObject62.bin

oleObject63.bin

image45.wmf
3

14


oleObject64.bin

image46.wmf
2

44

15

-+

xx


oleObject65.bin

oleObject66.bin

image3.wmf
C

D


oleObject67.bin

image47.wmf
1

15


oleObject68.bin

image48.wmf
2

5

22

++

xx


oleObject69.bin

oleObject70.bin

image49.wmf
3

2|25|

+-

x


oleObject71.bin

image50.wmf
5

2


oleObject72.bin

oleObject3.bin

oleObject73.bin

image51.wmf
3

2


oleObject74.bin

oleObject75.bin

image52.wmf
2

46

3

++

xx


oleObject76.bin

image53.wmf
42|12|

15

+-

x


oleObject77.bin

image54.wmf
12

3|51||21|

+++-

xy


oleObject78.bin

oleObject4.bin

image55.wmf
22

5

4423

++++

xxyy


oleObject79.bin

image56.wmf
a

f(x)


oleObject80.bin

oleObject81.bin

image57.wmf
2

3

1

xx

++


oleObject82.bin

image58.wmf
6

3

x

-


oleObject83.bin

image59.wmf
2

1|21|

+-

x


image4.wmf
C

D


oleObject84.bin

image60.wmf
yxy

x

x

36

(0)

48

=¹


oleObject85.bin

image61.wmf
xx

y

yy

22

33

(0)

22

-

=¹

-


oleObject86.bin

image62.wmf
xy

xy

yx

2()2

()

3()3

--

=¹

-


oleObject87.bin

image63.wmf
xyxy

ay

aay

2

28

(0,0)

312

=¹¹


oleObject88.bin

image64.wmf
xx

y

yy

11

(2)

22

--

=¹

--


oleObject5.bin

oleObject89.bin

image65.wmf
aa

b

bb

22

(0)

55

-

=¹

-


oleObject90.bin

image66.wmf
xx

x

x

xxx

33

2

22

(0)

(24)

--

=¹

-

++


oleObject91.bin

image67.wmf
xx(xy

xy

xy

yx

22

33)

()

--

=¹±

+

-


oleObject92.bin

image68.wmf
xyaxy

axy

a

axy

2

2

3()

(0,)

3

9()

++

=¹¹-

+


oleObject93.bin

image69.wmf
x

xx

2

2

56

-

-+


oleObject6.bin

oleObject94.bin

image70.wmf
x

1

3

-


oleObject95.bin

image71.wmf
xx

A

x

(21)(2)

3(21)

+-

=

+


oleObject96.bin

image72.wmf
x

B

2

3

-

=


oleObject97.bin

image73.wmf
xN

Î


oleObject98.bin

image74.wmf
xZ

Î


oleObject7.bin

oleObject99.bin

image75.wmf
xQ

Î


oleObject100.bin

image76.wmf
x

A

1

5

+

=


oleObject101.bin

image77.wmf
xx

B

x

(1)(2)

5(2)

++

=

+


oleObject102.bin

image78.wmf
xx

C

x

(1)(32)

5(32)

+-

=

-


oleObject103.bin

oleObject104.bin

oleObject8.bin

oleObject105.bin

oleObject106.bin

image79.wmf
16

9

4

2

2

-

-

x

x


oleObject107.bin

image80.wmf
4

4

1

2

2

+

-

-

x

x

x


oleObject108.bin

image81.wmf
1

4

2

2

-

-

x

x


oleObject109.bin

image82.wmf
x

x

x

-

-

2

2

3

5


oleObject110.bin

oleObject9.bin

image83.wmf
xx

x

2

2

56

1

-+

-


oleObject111.bin

image84.wmf
xx

2

(1)(3)

+-


oleObject112.bin

image85.wmf
x

xx

2

21

56

+

-+


oleObject113.bin

image86.wmf
xy

22

1

+


oleObject114.bin

image87.wmf
xyx

xx

2

2

2

21

+

-+


oleObject115.bin

oleObject10.bin

image88.wmf
xy

xx

2

5

610

+

++


oleObject116.bin

image89.wmf
xy

xy

22

(3)(2)

+

++-


oleObject117.bin

image90.wmf
x

x

21

510

-

-


oleObject118.bin

image91.wmf
xx

x

2

2

-


oleObject119.bin

image92.wmf
x

x

23

45

+

-


oleObject120.bin

oleObject11.bin

image93.wmf
xx

xx

2

(1)(2)

43

-+

-+


oleObject121.bin

image94.wmf
xx

xx

2

(1)(2)

43

-+

-+


oleObject122.bin

image95.wmf
x

xx

2

2

1

21

-

-+


oleObject123.bin

image96.wmf
x

xx

2

2

4

310

-

+-


oleObject124.bin

image97.wmf
xx

xxx

3

32

16

34

-

--


oleObject125.bin

oleObject12.bin

image98.wmf
xxx

xx

32

3

1

23

+--

+-


oleObject126.bin

image99.wmf
x1

2x10

-

-


oleObject127.bin

image100.wmf
2

2

2x-1

-

xx


oleObject128.bin

image101.wmf
x3

4x7

+

-


oleObject129.bin

image102.wmf
x

2

3

1

+


oleObject130.bin

oleObject13.bin

image103.wmf
x

x

2

35

(1)2

-

-+


oleObject131.bin

image104.wmf
x

xx

2

51

24

+

++


oleObject132.bin

image105.wmf
x

xx

2

2

4

45

-

-+-


oleObject133.bin

image106.wmf
x

xx

2

5

7

+

++


oleObject134.bin

image107.wmf
xy

xy

22

21

+

++


oleObject135.bin

oleObject14.bin

image108.wmf
xyx

22

4

22

+-+


oleObject136.bin

oleObject15.bin

oleObject16.bin

oleObject17.bin

image5.wmf
2334

7

535

xyxy

xy

=


oleObject18.bin

image6.wmf
(

)

(

)

2

2

2

2

2

xx

x

x

xx

+

=

+

+


oleObject19.bin

image7.wmf
2

2

369

39

xxx

xx

--+

=

+-


oleObject20.bin

image8.wmf
32

42

1055

xxxx

x

---

=

-


oleObject21.bin

image9.wmf
520

78

yxy

x

=


oleObject22.bin

image10.wmf
(

)

(

)

35

3

252

xx

x

x

+

=

+


oleObject23.bin

image11.wmf
(

)

(

)

2

21

2

11

xx

x

xx

++

+

=

--


oleObject24.bin

image12.wmf
22

232

11

xxxx

xx

---+

=

+-


oleObject25.bin

image13.wmf
3

2

8

2

24

x

x

xx

+

=+

-+


oleObject26.bin

image14.wmf
22

22

224

;;

112

xxxx

xxxx

+-+-

-+--


oleObject27.bin

image15.wmf
2

2

63

2141

Axx

xx

+

=

--


oleObject28.bin

image16.wmf
2

43747

23

xxx

Ax

---

=

+


oleObject29.bin

image17.wmf
2

22

473

121

xxA

xxx

-+

=

-++


oleObject30.bin

image18.wmf
22

2

22

232

xxxx

xxA

-+

=

--


oleObject31.bin

image19.wmf
2

2

535136

24

xxx

xx

+++

=

--


oleObject32.bin

image20.wmf
2

2

13

369

xx

xxx

++

=

+++


oleObject33.bin

image21.wmf
2

2

22

11

xx

xx

-+

=

-+


oleObject34.bin

image22.wmf
22

22

25323

3454

xxxx

xxxx

-+--

=

+-++


oleObject35.bin

oleObject36.bin

oleObject37.bin

oleObject38.bin

image23.wmf
A0

B0

=

ì

í

¹

î


oleObject39.bin

oleObject40.bin

image24.wmf
A0

B0

¹

ì

í

¹

î


oleObject41.bin

image25.wmf
3

52

x

+


oleObject42.bin

image26.wmf
2

2

3

69

x

xx

+

-+


oleObject43.bin

image27.wmf
2

3

x

xx

+


oleObject44.bin

image28.wmf
2

21

32

x

xx

+

-+


image1.wmf
A

B


oleObject45.bin

image29.wmf
2

31

5

x

x

-

-


oleObject46.bin

image30.wmf
2

21

xx

x

-

+


oleObject47.bin

image31.wmf
2

2

32

1

xx

x

-+

+


oleObject48.bin

image32.wmf
2

2

2

44

xx

xx

-

-+


oleObject49.bin

image33.wmf
43

432

1

21

xxx

xxxx

+++

-+-+


oleObject1.bin

oleObject50.bin

image34.wmf
42

42

54

109

xx

xx

-+

-+


oleObject51.bin

oleObject52.bin

image35.wmf
2

3

27

-

+

x


oleObject53.bin

image36.wmf
2

3x5

(31)2

-

---

x


oleObject54.bin

image37.wmf
2

7x-1

2x4

++

x


oleObject55.bin

